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NP-teljesség, Kolmogorov-bonyolultsag

Ahol nincs méashogy definialva, ot = {0,1}.

1.

Az alabbiL nyelvdl mutassa meg vagy azt, hogy NP-teljes, vagy azt, hogy iPbelzon konjunktiv nor-
malformaban allé6 SAT-formulak nyelve, melyekben

a) minden valtozé (a negalt alakjaval egyitt is) legfelj&bkzdr szerepel.

b) minden valtoz6 (a negalt alakjaval egyditt is) legfelj@stzor szerepel.

¢) minden valtoz6 (a negalt alakjaval egydtt is) legfelj@sszer szerepel.

. Adjunk fel$) korlatot azor®*-beli szavak Kolmogorov-bonyolultsagara, melyek

a)n = 2" darab 0-bdl allnak valamely természetes szamra,
b) pontosan harom dardbest tartalmaznak.

. Bizonyitsd be, hogy mindene ¥* széraC(zz) < C(z) + O(1).

. Legyenn egy tetsdleges pozitiv egész. Igazold, hogy Iétezik olyaregész, melyre < m < 2n, valamint

C(0™) > logn — 1 teljesul!
a) Bizonyitsd be, hogy a Kolmogorov-bonyolultsag nem aton a szavak hosszara nézve, azaz létezik
olyanz,y € ¥*, melyre|z| > |y| deC(x) < C(y).

b) Bizonyitsd be, hogy a Kolmogorov-bonyolultsag nem prefianoton, azaz létezik olyan,y € X*,
melyreC(zy) < C(x).

. Bizonyitsd be, hogy ha, y € ¥* szavakrdz| = |y| fennall, akkor

a)C(xy) <2C(z)+ C(y) + 2.
b) C(zy) < C(x) + C(y) + O(log(min{C(z),C(y)})).

Hazi feladat:

1.

2.

Bizonyitsd be, hogy hg : ¥* — >* egy rekurziv és szlrjektiv figgvény, akkor mindene ¥* szora

|C(2) = C(f(2))] = O1).

Létezik-e olyan Turing-gép, amely a bemenetén binaekbaln megadott tetdlegesn € N szam alapjan
kiszamol egy olyany € ¥* sz6t, melyrdy| = n ésC(y) > n/2?



