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3. gyakorlat
Perfekt grafok, élszinezés, PERT-mddszer

1. Dontsuk el az alabbi grafokrol, hogy perfektek-e.
a) @ b) @ C) z d)

2. Hatarozzuk meg a fenti grafok élkromatikus szamat.

3. Legyen (G, az a graf, amit egy szabalyos 2009-sz6gbél tigy nyeriink, hogy behtzzuk egy adott csticshél induld
oOsszes atlojat. Legyen G az a graf, amit egy szabalyos 2009-szégbél Ggy nyerlink, hogy hozzavesziink egy
Uj csucsot, melyet minden eredeti cstccsal 6sszekdtiink. Déntsik el, hogy intervallumgraf-e G illetve G.

4. A G gréf cslcshalmaza legyen V(G) = {1,2,...,100}. Az 2,y € V(G) csucsok akkor legyenek szomszé-
dosak G-ben, ha |z — y| = 1 vagy |z — y| = 50. Hatrozzuk meg x.(G)-t.

5. Hatarozzuk meg az alabbi grafra a kritikus részfeladatokat PERT-modszerrel.
A 5 B 3 C 5 D
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E 2 F 5 G 8 H

6. Legyenek a GG graf cslcsai az 1 és n kdzotti egész szamok, és két kiilonb6z6 csucs akkor legyen dsszekotve,
ha az egyik osztdja a masiknak. Bizonyitsuk be, hogy G minden n-re perfekt.

7. A G gréf cstcsai legyenek a 100-ndl nem nagyobb pozitiv egészek. Két csics pontosan akkor szomszédos
G-ben, ha a megfelel6 egészek relativ primek (vagyis legnagyobb kozos osztéjuk 1). Perfekt-e G?

8. A G egyszer(i grafban a maximalis fokszdm legyen A. Készitsik el a G’ gréafot a kdvetkez8képpen: G’-be
vegytk fel G' minden cslcsat és élét, tovabba G minden v cslicsahoz vegyiink fel egy Uj v’ cstcsot, amelyet
kdssiink 6ssze v-vel. Végil G minden wwv élére kdssiik dssze u’-t v'-vel. Mutassuk meg, hogy x.(G') = A+1.

9. Hatarozzuk meg az n csucsu teljes graf élkromatikus szamat.

10. A G gréaf csucsai legyenek egy sakktabla mez&i. Két cslcs akkor szomszédos G-ben, hogyha a megfelel6
mez8k egy Iépésben elérhet6k egymasbol egy futdval. Perfekt-e G?

11. A G gréf cslcsai legyenek a siknak azon pontjai, melyeknek mindkét koordinataja 1 és 100 kozotti egész
szam, valamint a mésodik koordinatajuk nagyobb az elsénél. Az (z1,y1) csdcsot akkor kossiik dssze a t6le
kilénbdz8 (x4, y2) csucesal, hogyha y; > o €S yo > 1. Mutassuk meg, hogy G perfekt.

12. Mennyi a Petersen-graf élkromatikus szama?



