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11. gyakorlat
Grafelméleti alapfogalmak

1. Van-e olyan egyszeri graf, melynek fokszamai:
a)1,2,2,3,3,3?
b)1,1,2,2,3,4,4?
©38,8,8,5,5,5,3,2,27?

2. Egy n ponti grafban minden pont foka legaldbb 5. Kovetkezik-e ebbdl, hogy a graf dsszefliggd?
3. Van-e olyan legaldbb két pontd egyszeri graf, melyben minden pont foka kiilonb6z6?

4. Egy egyszer(i grafban minden pont foka legaldbb k. Bizonyitsd be, hogy a grafban taldlhat6 legalabb k + 1 ponti
kor!

5. Egy fdban a legnagyobb fokszdam A. Mutasd meg, hogy a faban legaldbb A els6fokd pont van!
6. Bizonyitsd be, hogy minden fdban van olyan pont, amit az 6sszes leghosszabb tt tartalmaz.
7. Héany egymassal nem izomorf 60 cstcsu, 1768 élt egyszert graf 1étezik?

8. Egy 100 cstcst egyszerl grafban minden pont foka legalabb 33. Igaz-e, hogy mindenképp hozzavehetd a grathoz
egyetlen uj €l tigy, hogy a kapott graf 6sszefiiggd legyen?

9. Bizonyitsd be, hogy egy egyszer(i graf és komplementere koziil legalabb az egyik 6sszefiiggd!

10. Egy kisvaros utcdinak hil6zata 6sszefiiggd, egyszert grafot alkot. Mivel az utcdk nagyon keskenyek, a polgarmester
szeretné az 0sszeset egyirdnyusitani.

a) Rdadasul a polgarmester szeretné ezt gy megtenni, hogy a graf minden csicsabol paratlan sokfelé lehessen
elindulni (az irdnyitdsnak megfelel6en). Bizonyitsd be, hogy ilyen irdnyitds akkor és csak akkor készithetd, ha az
élek és csicsok szdmdnak paritdsa egyezik!

b) Valaki felhivja a polgadrmester figyelmét arra, hogy a fenti feltételnél sokkal 1ényegesebb, hogy az egyiranyu-
sitds utdn is mindenhonnan el lehessen jutni mindenhova. Bizonyitsd be, hogy ilyen irdnyitds akkor és csak akkor
készithetd, ha a graf tetszbleges élének elhagyasa utan is Osszefiiggd marad! (Itt mar nem feltétel, hogy minden
csicsbol pdratlan sok utcan lehessen elindulni.)

11. Mely n-ekre 1étezik olyan n csicst egyszer( graf, mely izomorf a komplementerével?

12. Bizonyitsd be, hogy minden tarsasag szétoszthato (legfeljebb) két csoportra igy, hogy mindenkinek a sajat csoportjan
beliil paros sok ismerdse legyen!



