BME VIK - Valészintiségszamitas 2021. januar 7.

Vizsgadolgozat
a koronavirus-jarvany idején szervezett szimonkéréshez

Tudnivalék: A dolgozatra kérjik jol olvashatdan felirni a kovetkez6 adatokat: név, Neptun-kdod.

A munkaid6 45 perc (+15 perc a megolddsok feltoltésére). A szamszeri megolddsokat 4 értékes jegyre
kerekitsiik. A teljes pontszdm eléréséhez a megoldds menete is sziikséges, beleértve az egyes 1épéseknél
felhasznalt tulajdonsagok és tételek jelzését.

1. Egy szigeten haromféle sarkiny él: 1-es, 2-es és 3-as tipusi. Mindhdrom tipusnak az els6dleges feje
mellett lehetnek tovabbi fejei. Az extra fejek szama az i-edik tipus esetén Pois(i) eloszlasu (i = 1,2, 3).

(a) Mi a valbszintisége, hogy az els6 sarkdny akivel taldlkozunk egyfejii, ha é valbszintiséggel taldlko-
zunk i-edik tipusi sarkannyal?

(b) Néhany milli6 évvel késébb a sarkanyfajok keveredése miatt mér nincs harom elkiilonitheté faj:
egy taldlomra vélasztott egyed extra fejeinek szdma Pois(u) eloszldsi, ahol u egyenletesen vé-
letlenszer®i az [1; 3] intervallumban. Mi a valdszintisége, hogy egy taldlomra valasztott sarkany
egyfejii?

2. Legyen az (X,Y) folytonos valésziniiségi valtozé egyiittes eloszlasfiiggvénye

xy3 + xzy

Fxy(z,y) = 10

ha 0 <z <1és0<y< 2, tovabba tudjuk, hogy X értékkészlete a [0; 1], mig Y értékkészlete a [0; 2]
intervallum. Adjuk meg az E(XY | X) regressziot.

3.* Vesziink 20 zacsko ropit, és azt latjuk, hogy a zacskok dtlagos tomege M gramm. Egy zacskéban
1év6 ropik Ossztomege normdlis eloszlassal kozelithetd, p varhatéd értékkel és % szorassal, grammban
szamolva. Az egyes zacskok tomegei egylittesen fliggetlenek. Mekkoranak valasszuk z-et ahhoz, hogy

98% valészintiséggel p az [M — x; M + x| intervallumba essen?



