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Vizsgadolgozat

. Bélanak két szabdlytalan érme van a zsebében: egy olyan, ami + eséllyel esik a fej oldaldra,

3
illetve egy olyan, aminek mindkét oldala irds. Véletlenszertien eléveszi az egyik érmét, és dob

vele négyszer. Feltéve, hogy péaros sok irast lat, mi az esélye, hogy az els6 érmét huzta?

. Vélasszunk ki egyenletesen véletlenszertien egy (U, V') pontot a [0;1] x [0; 1] egységnégyzetbdl.

Legyen X =U ésY =V
a) Hatarozzuk meg X eloszlasfiiggvényét.
b) Hatarozzuk meg X + Y siriiségfiiggvényét.

. Bence rendelt n zsdk 1.Z.-t. Az egyes zsakokban 1év6 1.Z. mennyisége véletlenszerii: varhatéan

10 kg-ot tartalmaz, de 2 kg szordssal. (A kiillonb6z6 zsakokban 16vé mennyiségek fliggetlenek.)
Ha a varhato 10n kg-nal legalabb 20 kg-mal tobb 1.Z. érkezik, akkor a 20 kg extran feliili részt
kidobja. Tegyiik fel, hogy Bence 0,0336 valdszintiséggel dob ki valamennyi [.Z.-t. Hany zsakot
rendelhetett?

A képzeletbeli Sziirrealézidban a vasuttarsasag orokifju stratégiat kovet. Ez sajnos nem a vona-
tok belso allapotara utal, hanem azt jelenti, hogy egy vonat késésének ideje orokifju eloszlas,
folytonos, pozitiv értéki valdszintiségi valtozd. Tegyiik fel, hogy egy késés atlagos ideje 3 fer-
talyéra. A vastttarsasag a késés mértékének fiiggvényében panaszleveleket kap. Rogzitett x
fertalyora késés esetén a panaszlevelek egymastél fiiggetlen, azonos, de egyenként kis valoszi-
niiségli események. Ha egy vonat z fertalyorat késik, akkor annak a valdszintisége, hogy egy
panaszlevelet sem kapnak =107,

a) Mi a panaszlevelek szamanak (feltételes) varhato értéke, ha rogzitett = idejii késéssel szamo-
lunk.

b) Varhatéan hany levelet kap a vasuttarsasdg egy adott vonat késése miatt?

. Legyen (X,Y) ~ N(0, £) kétdimenziés normalis eloszlast valészintiségi vektorvaltozo. Tegytik

fel, hogy D*(X) = D*(Y), X és Y korrelacidja 0,5, és det(X) = 12.
a) Hatarozzuk meg X-t.
b) Hény szazalék az esélye, hogy X nagyobb, mint 3,67

Legyen (U, V) valészintiségi vektorvaltozo. Tegyiik fel, hogy D*(U), D?(V) és cov(U, V') pozitiv
valés szamok. Legyen V' linearis regresszidja U-ra S1U + aq, és U linearis regresszidja —V-
re Bo(=V) + ao. Tegyiik fel, hogy az {(z,y) € R* | y = iz + a1} egyenes merdleges az
{(x,y) € R? | y = Box + s} egyenesre. Mit mondhatunk V' eloszlasardl, ha tudjuk, hogy U
exponencialis eloszlasi? Es ha feltessziik, hogy a; = as?

Tudnivaldk: A vizsga idotartama 100 perc. Szamologépet lehet hasznédlni. A szamszert megoldaso-
kat 4 értékes jegyre kerekitsiik. A teljes pontszam eléréséhez a megoldas menete is sziikséges, beleértve
az egyes 1épéseknél felhasznalt tulajdonsdgok és tételek jelzését. A vizsga elsé 30 percében nem lehet
a termet elhagyni.
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