Valészintiségszamitas 2019. november 28. csiitortok

P6tlé zarthelyi dolgozat

1. Legyen Y olyan valészinliségi valtozo, aminek striiségfiggvénye valamilyen o € R esetén

v 0 egyébként.

Hatérozza meg a P(—4 <Y < —3) valdszintiséget.

2. Egy gyongyhalasz egy nap atlagosan 1 igazgyongyot talal. Tegyiik fel, hogy az egyes sikeres gyéngyta-
ldlatok egymastdl fiiggetlen, azonos, de egyenként kis valdsziniiségii események. Néha a gyongyhalaszt
a hazatton kiraboljak a kalézok, és elveszik az Osszes ndla 1év6 gyongyot. Ha a haldsznal épp k db
gyéngy van (ahol k > 0), akkor (0,5)%/e eséllyel nem raboljék ki. Hatdrozzuk meg a haldsz ltal egy
nap hazavitt gyongyok szadmanak eloszlasat.

3. Harom egyiittes ad koncertet a hétvégén (kiilon-kiilon): az Ajtok, a Bogarak és a Csilipaprikak. Tegyiik
fel, hogy az egyes koncerten eljatszott szamok mennyisége geometriai eloszlasti, 1/10 paraméterrel.
Jelolje sorrendben A, B illetve C azon eseményeket, hogy az els6, méasodik, illetve harmadik koncerten
legfeljebb 10 szamot jatszanak el. Tudjuk, hogy

P(ANB)=P(ANC)=P(BNC)=04 é PANBNC)=02.

a) Mekkora az esélye, hogy az els§ koncerten legfeljebb 10 szdmot jatszanak el?
b) Mekkora az esélye, hogy van olyan koncert, ahol legfeljebb 10 szamot jatszanak el?

4. Felfogadtunk egy kivitelez6t egy felujitashoz, aki a munkét csak kés6bb, Exp(A) eloszlast idé muilva
tudja elkezdeni. Maga a munka legalabb 4, legfeljebb A\ id6egységig tart (A > 4), de nem tudjuk
pontosan meddig: a fenti két hatar kozott barmilyen idétartam elé6fordulhat, egyenletes eloszlassal.
Mennyi A értéke, ha varhatéan 10 idGegység alatt késziiliink el, a kezdeti varakozast is beleszamolva?

5. Legyen X ~ B(4,p) és Y ~ B(2,q) fiiggetlen valdszintiségi valtozok valamilyen 0 < p,q < % paramé-
terekkel. Tudjuk, hogy P(X =4,Y =0) = 555= és P(Y = 1) = .
a) Irjuk fel X ésY egyiittes eloszlasat.
b) Mekkora a valésziniisége az {X + Y péros és 0 < X < 4} eseménynek?

6. Egy 6 cstcsu teljes graf cstucsainak kijeloljiik egy részhalmazat agy, hogy az egyes csiicsok egyméstol
1

fiiggetleniil, ; valoszintiséggel keriilnek a kijelolt részhalmazba. Azt mondjuk, hogy egy él érintetlen,

ha egyik végpontja sem eleme a kijelolt részhalmaznak. Mi az érintetlen élek szamanak varhato6 értéke?

Eloszlas neve | Jelolés | Ran(X) | P(X =Fk) vagy Fx(t) | fx(t) | E(X) | D*X) |
Indikéator 1(p) {0,1} p, 1—p P p(1—p) ‘
Binomialis | B(n;p) | {0,1,...,n} (Z)pk(l —p)nF np | np(1—p) ‘

Poisson Pois(A) | {0,1,...} ;\C—Te_A A A ‘
Geometriai | Geo(p) | {1,2,...} (1—p)kip 5 Lp ‘
Egyenletes | U(a;b) (a;b) e - axb “}?2 ‘

Exponencidlis | Exp(\) R* 1—e Ae™™M |2 ¥ ‘

Tudnivaldk: A vizsga idétartama 90 perc. Szamoldgépet lehet hasznalni. A szdmszer(i megolddsokat
4 értékes jegyre kerekitsiik. A teljes pontszam eléréséhez a megoldas menete is sziikséges, beleértve az
egyes 1épéseknél felhasznalt tulajdonsigok és tételek jelzését. A vizsga elsé 30 percében nem lehet a
termet elhagyni.



