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. Csoport-e a <R+,*> struktaura, ahol az R, alaphalmaz a pozitiv valdosak halmaza, és

a*b=>5ab. Csoport-e, ha az alaphalmaz a valos szamok halmaza?

Bizonyitsa be, hogy ha a G csoportban minden egységelemtdl kiilonb6zd elem rendje
ugyanaz, akkor ez a rend primszam!

(14.1.1) Bizonyitsuk be, hogy minden n természetes szamhoz talalhaté » elemii csoport!
(14.1.2) Bizonyitsuk be, hogy ha egy G csoportban minden elem rendje 2, akkor G
kommutativ csoport!

(14.1.3) Legyen G kommutativ csoport €s az a,be G elemek rendje legyen o(a):n,

o(h)=k . Bizonyitsuk be, hogy o(ab) osztja n és k legkisebb kozos tobbszorosét!

(14.1.8) Bizonyitsuk be, hogy egy csoport akkor €s csak akkor véges, ha részcsoportjainak
a szdma véges!

(14.1.11) Jelolie (G.,*) és (G,.*) a (G.,*) csoport két kiilonbozé részcsoportjit. (* a
miivelet) Igaz-e, hogy (G] v Gz,*) 1s részcsoport?

(14.1.10) Tekintsiink egy paratlan rendii kommutativ csoportot, melyben a miiveletet
Osszeadasnak nevezziik. Bizonyitsuk be, hogy az 6sszes elem dsszege 0.

Bizonyitsuk be, hogy ciklikus csoport minden részcsoportja normaloszto!

. Legyen G egy csoport, N normalosztd (N < G ), H pedig egy részcsoport G-ben ( H < G).

Bizonyitsa be, hogy NH részcsoport G-ben (NH < G)!

(13.2.1) Aliz és Béla telefonon keresztiil sakkoznak. Ha a jatszma fliggében marad, és
mondjuk Aliz kovetkezik, az utols6d lépést ,,boritékolnia” kell. (Ha nem tenn¢k, akkor
valamelyikiiknek egy extra nap gondolkodasi ideje lenne.) Hogyan lehet ,boritékolni”
telefonon keresztiil? (Egyrészt Béla nem tudhatja masnapig, hogy mi a 1épés. Masrészt
Aliz kozben rajohetne, hogy mast kellett volna Iépnie, ezért Béla mésnap egy Aliztol
kapott informacidval mar ,ki tudja nyitni” a boritékot.) (Segitség: Tetszdleges négyjegyli
szam folytathato alkalmas 196 tovabbi jeggyel ugy, hogy egy 200 jegyli primhez jussunk.)
(13.2.3) Fehérkém 5 titkos informécioval rendelkezik, amelyek koziil az egyiket szivesen
eladna Feketekémnek. Az informaciokat Fehérkém egy-egy boritékban tartja, mindre fel
van irva, mir6l sz6l. Feketekém az egyik boritékot szivesen megvenné, de fél, hogy
masnap Fehérkém mar 6 boritékot arulna, az utolsot azzal a felirattal, hogy ,,Mi érdekli
Feketekémet?”. Ajanljunk nekik olyan eljarast, mellyel Feketekém hozzéjut pontosan egy
boriték tartalmdhoz, de Fehérkém nem tudja, melyikhez!
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