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Euler-bejaras

1.
2.

(2/4) Mely n,m > 1 esetén tartalmaz Euler-kort, illetve Euler-utat a K, teljes paros graf?
(2/5) Egy egyszerli G graf cstcsait az 1,2,...,100 szdmok jelolik. Az i és a j csucsok
kozott pontosan akkor vezet ¢l G-ben, ha |i— j|<2. Tartalmaz-e G Euler-kort, illetve

Euler-utat?
(2/7) Van-e olyan egyszerti graf, amely tartalmaz Euler-kort, paros sok pontja és paratlan
sok éle van?
(2/8) Az alabbi allitasok koziil melyik igaz?
a. Ha G egy korének éleit torolve a maradék G' grafnak van Euler-kore, akkor G-nek
is van.
b. Ha G 0sszefiiggd és egy korének éleit torolve a maradék G’ grafnak van Euler-
kore, akkor G-nek is van.
c. Ha G-ben van Euler-kor és G valamely korének éleit toroljiik, akkor a maradék G
grafban is van.
d. Ha G 0sszefliggd és egy korének éleit tordlve a maradék G’ grafban van Euler-ut,
akkor G-ben is van.
(2/14) Egy G hurokélmentes graf minden csucsdnak fokszama négy. Mutassuk meg, hogy
G ¢éleit pirosra €s kékre lehet szinezni ugy, hogy minden csucsra két piros €s két kék ¢l
illeszkedjen!
(2/15) Bizonyitsuk be, hogy ha egy péros grafban létezik Euler-kor, akkor a grafnak paros
sok éle van!
(2/17) Mutassuk meg, hogy tetszéleges Osszefiiggd G graf élei bejarhatok ugy egy
¢lsorozat mentén, hogy minden €len pontosan kétszer haladjunk végig!

Hamilton-kor és Hamilton-ut

8.

10.

11.

12.

(3/3) Egy egyszeri G graf csucsait az 1,2,...,100 szamok jelolik. Az i és a j csucsok

kozott pontosan akkor vezet €l G-ben, ha |z' — j| £ 2. Tartalmaz-e G Hamilton-kort, illetve

Hamilton-utat?
(3/4) Az n>3 csucsu teljes graf csucsait jeloljik az 1,2,...,n szamokkal. A gratbol
elhagytuk egy Hamilton-korét, melyben a csucsok 1,2,...,n sorrendben kovetik egymast.
Mely n-ek esetén létezik a maradék gratban Hamilton-kor? Ha 1étezik, adjunk is meg
egyet!
* (3/6) Hany kiilonboz6 Hamilton-kore van a G, grafnak, ha

a. G, azncsucsu K, teljes grafot jeloli, és n >3 ;

b. G, egy olyan graf, melyhez K, egy {x, y} ¢lének elhagyasa révén jutunk és

n=>4;

c. G, a2ncsacst K, teljes paros grafot jeloli €s n>27?
(3/7) Mutassuk meg, hogy paratlan n esetén nem lehet bejarni az nxn méretii sakktabla
0sszes mezOjét egy huszarral Gigy, hogy minden mezdn pontosan egyszer jarjunk és

visszatérjlink a kiindulé mezdre.
(3/10) Melyik igaz az alabbi allitasok koziil minden n>5 esetén?
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a. Létezik olyan n csucsu egyszeri G graf, hogy G és G is tartalmaz Hamilton-kort.

b. Létezik olyan n cstcst egyszeri G graf, hogy sem G sem G nem tartalmaz
Hamilton-utat.

13. (3/12) Be lehet-e jarni egy 3x5 méretli sakktabla 6sszes mezdjét egy huszarral ugy, hogy
minden mezdre pontosan egyszer I€pjlink?

14. (3/20) Van-e olyan 6 csucsu 3-regularis egyszerti graf, amelyben nincsen Hamilton-kor?

15. (3/21) A boltban vasaroltunk 100 piros, 150 kék és 200 darab zold szinii gyongyot.
Bizonyitsuk be, hogy lehet olyan nyaklancot késziteni az 6sszes gyongy felhasznalasaval,
amelyben azonos szinli gyongyok nem keriilnek egymas mellé!

16. * (3/22) Tartalmaz-e Hamilton-kort a KG(6,3) illetve a KG(16,3) Kneser-graf? (KG(n,k):
n, k paraméterii Kneser-graf; csucsai egy n elemt halmaz k elemii részhalmazai, és két
ilyen részhalmaz akkor alkot ¢lt, ha diszjunktak.)



