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Bevezetés a szamitaselméletbe I1.
~2006. MARCIUS 28.
7. gyakorlat: FElszinezés, perfekt grdfok, Turdn tétel

. Mennyi a Petersen-graf élkromatikus szdma (x.)?

ZH! A G péros, egyszerl grafban minden pont foka r (r > 2). Osszuk fel
G egy tetszdleges élét egy ponttal. Mennyi a keletkezett G’ graf x.(G')
élkromatikus szama?

Egy kormérkozéses bajnoksagot hany forduld alatt tudunk lejatszani, ha
(a) péros szamu jatékos
(b) pératlan szdmu jatékos van a bajnoksigban?

Mennyi x.(Ka, — {n darab fiiggetlen é1})?

Mely n-ekre lesz L(K,,), az n-szogpontu teljes graf élgrafja perfekt?

ZH! A G graf csicsai legyenek a 8 x 8-as sakktdbla mezdi, és két mezd
akkor legyen szomszédos G-ben, ha egy 1éugrasnyira vannak egymastol.

(a) Hatérozzuk meg G kromatikus szamat, x(G)-t!
(b) Bizonyitsuk be, hogy G perfekt!

ZH! Legyen G olyan graf, melyre x(G) = k. Bizonyitsuk be, hogy G
élei irdnyithatok dgy, hogy a leghosszabb irdnyitott ut legfeljebb k pontot
tartalmazzon.

Legyen G 0Osszehasonlitdsi graf (két csiics pontosan akkor van &sszekotve
benne, ha egy rendezés szerint az egyik nagyobb, mint a mdsik), és legye-
nek az élei gy iranyitva, hogy a rendezés szerint mindig a nagyobb felé
mutassanak. Minden csics mellé irjuk oda a beléle indulé leghosszabb
irdnyitott ut csucsainak szamat.

(a) Bizonyitsuk be, hogy szomszédos csicsok mellé nem {rtuk ugyanazt
a szamot!

(b) Bizonyitsuk be, hogy G perfekt!

Bizonyitsuk be, hogy egy intervallum graf komplementere 6sszehasonlitasi
graf!

ZH! Legkevesebb hany csicsa lehet egy olyan G egyszerl grafnak, amely
nem tartalmaz haromszoget és éleinek szama legalabb kétszerese az n
csucsu teljes graf élei szémanak?

ZH! Minimalisan hény éle kell hogy legyen egy olyan n cstcsu egyszerii
grafnak, amely haromszogmentes, de tetszOleges két még Gsszekotetlen
csicsat Osszekotve keletkezik benne haromszog?

ZH! Egy 90 f6s tarsasiagbdl bizonyos parok leveleznek egymdssal. Akar-
hogyan valasztunk ki koziilitkk 10 embert, ezek k6z6tt mindig van legalabb
kettd, akik leveleznek egyméssal. Bizonyitsuk be, hogy a levelezd parok
szama legalabb 405.



