Bevezetés a szamitaselméletbe I1.
2006. MARCIUS 6.
4. gyakorlat: Osszefiiggdség, Pdrositds 1.

1. Hényszorosan pont- illetve élosszefliggéek az

alabbi grafok:

(b)

(c) Petersen-graf
(d) végtelen
négyzetracs
(e) m hosszu kor
(f) ZH! K, .,

. Tetszbleges k < Il egész szamokra
konstrualjunk olyan grafot, amely k-szorosan
(pont)-osszefiiggd és I-szeresen élosszefliggd.

. Mutassuk meg, hogy a k-szoros
pontosszefiiggésbol  kovetkezik a  k-szoros
élosszefliiggés, de ugyanez visszafelé mar nem
teljesiil!

. Bizonyitsuk be, hogy egy 2-reguldris graf pont-
és élosszefiiggdségi szdma megegyezik! (Mi van,
ha a graf 3- vagy 4-regularis?)

. Bizonyitsuk be, hogy ha egy 2n ponti G
graf n-szeresen élosszefliggs, akkor kétszeresen
pontdsszefiiggd is!

. ZH! A G(V, E) osszefiiggd grafban minden v €
V ponthoz és e € E élhez van olyan kor, amely
v-1n is és e-n is atmegy. Mutassuk meg, hogy a
G gréf kétszeresen Osszefliggd!

. ZH! Legyenek A, B és C diszjunkt, r elemi
halmazok. Készitsiink egy G grafot ugy, hogy
a csucsainak halmaza legyen A U B U C és
két csicsot akkor kossiink Ossze éllel, ha nem
ugyanabba a halmazba esnek. Hatarozzuk meg
azt a maximalis k szdmot, amelyre a G graf k-
szorosan Osszefiiggd.

. ZH! Legfeljebb hany élet lehet elhagyni a 10
csucsu teljes grafbol ugy, hogy a maradék graf
4-szeresen élossszefiiggd legyen?

. ZH! Bizonyitsuk be, hogy ha G egy egy-
szert sikgraf, akkor nem lehet hatszorosan
pontosszefiiggd!

10.

11.

12.

13.

Mennyi a maximalis folyam a kovetkezd
halézatban?
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Négy termel6 és négy fogyasztd van egy pia-
con. A termelési kapacitasok sorrendben: A : 8,
B :3, C:3é D : 8 a fogyaszték igénye
sorrendben: K : 2, L : 4, M : 10 és N : 4.
A termék szallitdsa csak bizonyos termel6k és
fogyasztdk kozott lehetséges, el lehet juttatni
a terméket példdul az A termel6tol a K fo-
gyasztohoz (ezt jeloljik A — K-val), de A-bdl
kovetkezék: A — K, A— L, A— M, B— M,
B—-—N,C—-M,C—N é D — N. Maximum
mennyi kereslet elégithetd ki ezen a piacon?

A fenti irdnyftott grafban (a kapacitdsoktdl el-
tekintve!) s és ¢ pont kézott mennyi az

(a) élftiggetlen utak maximadlis szdma?
(b) elvdgé élek minimélis szdma?

Egy tanciskolaban 4 fii és 4 lany érkezett a
mai oOrara. De sajnos nincs mindenki joban
egymadssal. Példdul Andras Katival jéban van
(ezt jeloljikk A— K-val), de Nérival nem kedve-
lik egymadst. A lehetséges parok tehat a kovet-
kez6k: A— K, A— L, A—M,B—-M,B—N,
C—-—M,C—-N¢é D—N.

(a) Hany pdr tud legjobb esetben tdncolni ma
este?

(b) Néhanyan a tdarsasdgbdl ugy dontenek,
hogy mégis inkabb moziba mennek. A
megmaraddok koziil viszont senki sincs
joban egymassal igy elmarad a tancest.
Legalabb hanyan mentek el moziba?



