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1. gyakorlat: Fuler- és Hamilton bejdrdsok

1. Elkészithet6k-e a ceruza felemelése nélkiil az

alabbi abrak tgy, hogy minden vonalon pon-
tosan egyszer haladunk végig?

2. ZH! Hényszor kell minimalisan felemelni a

ceruzat az alabbi graf lerajzoldsa soran?

. Igazoljuk, hogy ha egy graf minden pontjanak
a foka 4, akkor élei szinezhetOk piros és kék
szinekkel gy, hogy minden ponthoz két piros
és két kék él illeszkedjék!

. ZH! Mutassuk meg, hogy ha G-ben van Euler-
kor, akkor minden végédsaban péaros sok él van!
Igaz-e ez visszafelé, ha tudjuk, hogy a gréaf
Osszefiiggd?

. Egy egyszerti G graf csicsait az 1,2,...,100
szamok jelolik. Az i és j cstucsok kdzdtt pon-
tosan akkor vezet él G-ben, ha i — j| < 2.

(a) Tartalmaz-e G Euler-kort, illetve utat?
(b) Hamilton-kort, illetve utat?

. ZH! Van-e a kovetkezo grafokban Hamilton-
kor, illetve 1t?

7. Be lehet-e jarni l6val egy 4 x 4-es sakktablat?

10.

11.

12.

13.

Legalabb hany éle van egy olyan hat pontu
grafnak, melynek van Hamilton-kore?

Legfeljebb hany éle van egy olyan hat pontd
grafnak, melynek nincs Hamilton-kore?

Bizonyitsuk be, hogy ha egy egyszerti grafnak
n—1

2
nem biztos, hogy tartalmaz Hamilton-kort, de
ha ennél 1 éllel tobb, akkor mar biztosan lesz
benne.

n csucsa és + 1 éle van, akkor még

ZH! Mutassuk meg, hogy n > 5-re igaz az
alabbi két allitas!

(a) Létezik olyan n csicsti G gréf, hogy G is
és G is tartalmaz Hamilton-kort.

(b) Létezik olyan n csicst graf, hogy sem G,
sem G nem tartalmaz Hamilton-kort.

Lassuk be, hogy egy 2n — 1 ponttu grafban,
ahol minden csucs foka legaldbb n — 1 létezik
Hamilton-it!

Egy hotelba egy 100 f6s tarsasig érkezik, akik
koziil kezdetben barmely két ember jéban van
egymassal. Esténként egyetlen nagy kerek asz-
tal koriil il le mindenki. Sajnos egy vacsora
alkalmédval az egymds mellé keriilt emberek
Orokre Osszevesznek egymaéssal. A tarsasdg
minden vacsora el6tt ugy il le, hogy min-
denki a szomszédjaival jéban legyen. Ha ez
lehetetlen, akkor az Osszes résztvevd még az-
nap este haza megy. Bizonyitsuk be, hogy le-
galabb 25 éjszakét a hotelban tolt a tdrsasag!



