Bevezetés a szamitaselméletbe I1.
2006. MAJUS 9.
138. gyakorlat: Gyirik, testek

1. Gyliriit, testet vagy ferdetestet alkotnak-e az aldbbi halmazok (a szokdsos
Osszeaddssal és szorzdssal) 7

egész egylitthatds polinomok,
{0,1} a modulo 2 6sszeaddssal és szorzassal,
a 4 X 4-es matrixok,

a 4 x 4-es matrixok, melyek determinansa nem nulla, valamint a 4 x 4-
es nulla matrix

(g) (% ?) alakd métrixok, ahol a,b € R,
(h) a kvaternidk.

2. Egy = # 0 gytlrielem baloldali nulloszté, ha Jy # 0, hogy zy = 0. Le-
gyen xy és xo baloldali nulloszt6. Bizonyitsuk be, hogy xix2 is baloldali
nulloszté, de x1 + z2 nem feltétleniil az!

3. A mod 12 maradékosztédlyok gytiriijében mely elemeknek van multiplikativ
inverziik? Melyek a nulloszték?

4. Adjunk példat az n x n-es métrixok gytlrijében nullosztokra!
5. Vizsgdaljuk a paros szamok gytiriijét.

(a) Mutassuk be példakon keresztiil, hogy itt a primtulajdonsdgi szdmok
és a felbonthatatlan szamok halmaza kiillonbozik!

(b) Mutassuk meg, hogy itt nem teljesiil a szdmelmélet alaptétele!

6. Legyen R egy nullosztémentes gytliri. Bizonyitsuk be, hogy ha egy a
elemre:

(a) a® = a, akkor a = 0 vagy a = 1,

(b) a* = a (tetszOleges k egészre), akkor a = 0.

Mutassuk meg, hogy egy nem nullosztémentes gytriben a fentiek nem
igazak!

7. Lassuk be, hogy minden ferdetest nullosztémentes!

8. Igazoljuk, hogy ha egy testben a + a = 0 teljesiil valamely a # 0 elemre,
akkor minden elemre teljestil!



