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5. gyakorlat: Vektorterek 2.

1. ZH! Vektorteret adnak-e az aldbbi valéselemii métrixok szokdsos (tehdt elemenkénti) Ssszeaddsra és
valés szammal vald szorzdsra nézve?

a 0
{(b 0) ta,be R,a+b=5}

{(g Z) ta,b,c€ R,a+b=0}

Kifejezheté-e a (2,1, 0) vektor az (1,1,1) és az (1,2, 3) vektor linedris kombindcidjaként? Irjuk fel
a két vektor altal generalt, origén dtmend sik egyenletét!

Oldjuk meg a koévetkezo egyenletet x,y valés ismeretlenekre:
x + 3za + bxa® 4+ 2y + Tya — ya® = 1 + 4a — 64>

Léteznek-e olyan «, 8 valés szamok, melyekre a kovetkezo linedris kombinécié fennéll:

oy +o(s 2)=(6 5)

Linedrisan Gsszefiiggék-e az (1,3,2), (2,0,1) és (5,6, 5) vektorok?

Van-e az aldbbi hdrom siknak az origén kiviil kozos pontja? (1) z+2y+42 =0, (2) 3z +62=10
és (3) 2z +y—+52=0
Linedrisan Osszefliggb-e a kovetkez6 3 kdd a moduld 2 test felett? (1,1,0), (1,0,1) és (0,1,1)

4. Generdtorrendszert alkotnak-e az (1,0,1,0), (0,1,0,1), (2,3,4,1), (3,0,1,2), (1,1,1,1), (1,2,3,4) vek-
torok? Ha igen, vélassz ki egy bazist beléle!

5. Az alabbi halmazok vektorteret adnak a valds test felett. Keressiink benniik minél tobb vektorbdl 4116
linedrisan fiiggetlen rendszert és minél kevesebb vektorbdl all6 generatorrendszert!

(a)
(b)
()

Az Gsszes térvektor.
Az bsszes legfeljebb n-edfoku egyvaltozds polinom.

Az dsszes n x n-es valds elemli métrix.

6. Tudjuk, hogy < a,b >=< ¢,d, e >. Linedrisan fiiggetlenek-e az {a, c, e} vektorok?

7. ZH! Az a1, a2, a3 és a by, ba, bs, by vektorok generaljik ugyanazt a V' linedris teret. Bizonyitsuk be, hogy
ekkor az alabbi négy vektorbdl 4116 vektorrendszer linearisan Osszefiiggd: aq + as, ag+ by, as+bs, b3+ by.

8. ZH! Egy vektortérben az aq,aso,...,ar vektorok is, a by, bs,...,b; vektorok is kiilon-kiilon linearisan
fliggetlen rendszert alkotnak. Bizonyitsuk be, hogy ha a két vektorhalmaz &ltal generalt alterek metszete
csak a nullvektor, akkor ez a k + [ darab vektor egyiitt is linedrisan fliggetlen!

9. (a)

Legyen a,b,c egy vektortér linearisan fiiggetlen elemharmasa. Linearisan fiiggetlen-e ebben a
térben a + b, a+cés b+ c?

(b) Legyenek a,b, ¢ egy vektortér olyan vektorai, melyekre a + b, a + ¢ és b+ ¢ linedrisan fliggetlenek.

Linedrisan fiiggetlen-e ebben a térben a, b, c?



