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Vizsgadolgozat

. Irjuk fel az alabbi definiciét, illetve allitast:

(a) Hogyan definidljuk egy egyszerti valészintiségi valtozé varhaté értékét?

(b) Milyen feltétel esetén, és hogyan fejezheto ki az X és Y valdszintiségi valtozok szorzatanak varhaté
értéke E(X) és E(Y) segitségével, az eléadason elhangzott allitas szerint?

. Egy képzeletbeli szervezet harom iigynoke épp lehallgatja Xavért és Yvettet. Kikapcsolédasképp mind-

harman tippelnek: vajon hany kavét iszik aznap Xavér (jelolés: X), illetve Yvett (jelolés: Y'). A tippek
a kovetkezok: 'A’ tigynok szerint {X < 2}, B’ tigynok szerint {Y < 2}, tovabba ’C” {igyndk szerint
{X < 3,Y < 3}. Tegyiik fel, hogy X és Y fuggetlen, 6rokifju eloszlasi, nem-konstans valészintiségi
valtozok a pozitiv egész szamok halmazan, és E(X) = E(Y) = 2. Mi a valdszintisége, hogy a hdrom
tipp koziil legalabb egy helyes?

. Egy nyéri tdborban szorpivé versenyt rendeznek. A piros csapat dsszesen 138 korsényi szorpot ivott

meg. A gybzelemhez a kék csapatnak ezt kellene tulteljesitenie. A kék csapatnak 36 tagja van. A csa-
pattagok azonos eloszlasu véletlen mennyiségeket isznak, egymastol fiiggetleniil, egyenként atlagosan
4,2 korsényit, 2 korsényi szoérassal.

(a) Mi a valdészintlisége, hogy a kék csapat kikap, azaz Osszesen kevesebb, mint 138 korsényit isznak?

(b) Mekkora kellene legyen 4,2 helyett az atlagos ivokapacitdsa egy csapattagnak, hogy az a) feladat-
ban kiszamolt valésziniiség a felére csokkenjen (azonos szoras mellett)?

. Legyen A > 0 valds szdm, X ~ Pois(A) és Y ~ Exp(i). Tegyiik fel, hogy corr(X,2Y) = A, tovibba

VA
Y-nak az X-re vett linedris regresszi6ja 0,01 - X + c alaki, valamilyen c valés szdmra. Hatdrozzuk meg

A és c értékét.

. Legyen (X,Y") folytonos valdszintiségi vektorvaltoz6, aminek egyiittes siiriiségfliggvénye:

x4y had<z<l,0<y<l1
fX,Y(x’y) { 0 egyébként.

Hatérozzuk meg X stirliségfiiggvényét, az E(Y | X) regressziot, illetve az E(Y') varhaté értéket.
Legyen X ~ N(0,1) és legyen a téle fiiggetlen U val6szintiségi valtozd értéke % valOsziniiséggel +1 és
% valdszinliséggel —1. Definidljuk az Y = X - U valdszinliségi valtozot.

(a) Igaz-e, hogy Y ~ N(0,1)? (Tipp: hatdrozzuk meg a P(Y < y) valdszintiségeket minden y € R-re,
az {U =1} és {U = —1} teljes eseményrendszer felhasznéldsaval.)

(b) Igaz-e, hogy (X,Y’) kétdimenziés normalis eloszlasu?

Tudnivalék: A vizsga id6tartama 100 perc. Szamoldgépet lehet hasznalni. A szamszeri megoldasokat 4
értékes jegyre kerekitsiik. A teljes pontszam eléréséhez a megoldds menete is sziikséges, beleértve az egyes
lépéseknél felhaszndlt tulajdonsagok és tételek jelzését. A vizsga elsé 30 percében nem lehet a termet el-
hagyni.
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