SZA 2022. 6sz, hatvani tételsor

A félkovéren szedett fogalmakat, tételeket és algoritmusokat feltétleniil tudni kell definidlni, kimon-
dani, illetve ismertetni a sikeres vizsgahoz. A bekeretezett allitasokat bizonyitottuk.

1. Gréfelméleti alapfoggalmak: graf, cstics, él, fokszam, egyszert graf, élsorozat, at, kor, rész-
graf, feszitett részgraf, feszit§ részgraf, komplementer graf, izomorfia, vagas, Osszefiiggd graf,
Osszefiiggd komponens, | véges grafok fokszamosszege ‘.Fa, erdd, fak egyszert tulajdonsagai:

|2 els6 fokn csics], | fak élszama |.

il

2. | Feszit6fa létezése | Faban ket csics kézott 1 at ], | fahoz 1 él hozzaadéasa 1 kort ad |, alapkorrend-

szer, miniméalis koltségi feszitGfa, Kruskal algoritmus |helyessége| Normal fak, ezek megkere-
sése, Normal fak és alapkorrendszer villamossagtani alkalmazésa.

3. Legrovidebb utat keress algoritmusok (szélességi keresés, Dijksta, Ford, Floyd), él menti
Dijkstra, Ford, Floys algoritmusok helyessége

, lépésszamuk.

Javitéas,

4. Mélységi keresés, mélységi szam, befejezési szam, bejarasi fa, faél, eléreél, visszaél, keresztél.
Topoloégikus sorrend, aciklikus graf, | ezen kett6 kapcsolata a mélységi bejarassal ‘ (4 ekvivalens
allitas), algoritmus topologikus sorrend keresésére, PERT-feladat, PERT-feladat megoldasa,
kritikus utak és tevékenységek megkeresése.

5. Euler-korséta és Euler-séta,

létezésiikre sziikséges és elégséges feltétel ‘ Hamilton-kor,
Hamilton-at, Sziikséges illetve elégséges feltételek Hamilton-kor létezésére: | Dirac tétel
Ore tétel |,

6. Sikbarajzolhatosag, gombrerajzolhatosig, sztereografikus projekcio, kiils§ tartomany nem ki-
tiintetett volta. ’Euler-féle poliédertétel | kovetkezményei: ’felsc’i korlatok az élszamra ‘ Ku-

komponensszam cstcsok elhagyasa utan ‘

ratowski grafok, ezek |sikbarajzolhatosaga|, topoldgikus izomorfia, Kuratowski tétel,

‘ kénnyt iranya ‘

7. Linearis egyenletrendszer, kibévitett egyilitthatématrix, elemi sorekvivalens atalaki-
tas ‘elemi sorekvivalens dtalakitas hatasa a megoldéshalmazra| LA és RLA matrix, vezér-
egyes, megoldas leolvasasa RLA matrix esetén. Tilos sor, kotétt valtozo, szabad paraméter.
Ezek jelentése a megoldas/megoldhatosag szempontjabol. | Gauss-eliminacio,

’t')sszefiigggés az egyértemii megoldhatosig, az egyenletek és az ismeretlenek szama kozott.

8. Az R" tér, vektormiiveletek azonossagai, altér, linearis kombinaci6, generatorrendszer, gene-
ralt altér, linearis fiiggetlenség (kétféle definicio) ‘két definicio ekvivalenciaja |.

‘ Kicserélési lemma ‘, FG-egyenl6tlenség ‘

9. Altér bazisa, \m(‘)dszer bazis el6allitasara \, R™ strandard bazisa. Altér dimenzidja,

’dimenzié joldefinidltsaga |, vektor bazishoz tartoz6 koordinatavektora és annak kimaszi-

tasa.

10. Matrix, n elem permutacioja, permuticié inverziészama. Bastyaelhelyezés, inverzioban allo
béastyapérok. Determinans, matrix transzponalas ’transzponélt matrix determinansa

)

‘felsﬁ haromszégmatrix determinénsa“elemi sorekvivalens 4talakitdsok hatésa a determindnsra ‘,
kifejtési tétel |

a determinians meghatarozasa Gauss eliminacioval, elGjeles aldeterminans,

11. Vektorok skalaris szorzata és ezen miivelet tulajdonsagai. Matrixok 6sszeadasa és szor-
zasa és ezen miiveletek tulajdonsigai. A szorzatmétrix sorainak illetve oszlopainak kifejezése a
szorzOk sorainak illetve oszlopainak segitségével. Elemi sorekvivalens atalakitasok és a méatrix-
szorzas kapcsolata. Lineéaris leképezések és a ‘métrixszorzés kapcsolata ‘ Linearis leképezés
matrixanak meghatarozasa. Leképezések egymasutanjanak matrixa. Matrixszorzas asszocia-
tivitasa. | Addicios tételek sin(a + /) és cos(a + ()-ra.




12. Matrix jobb- és balinverze.‘ Ha van bal és jobb inverz is, akkor a ketts egyenls| Matrix in-
verze matrix inverzének kiszidmitasa. Regularis matrixok, regularis matrixok jellemzése
a detereminanssal, sorokkal, oszlopokkal illetve a RLLA matrix segitségével. Sor-, oszlop- és
determinansrang. ‘Ezek Viszonya‘ és kiszamitasa. Osszeg és szorzat rangja. Linéris egyen-
letrendszer matrixegyenletes alakja. A megoldhatésag és az oszlopok alterének kapcsolata. Az
egyvértelmd megoldhatosag feltétele n x n-es egyiitthatomatrix esetén.




