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A jobb oldali grafban van-e Euler-korséta illetve
Euler-séta? (Hatvan ZH '17)

. Van-e olyan 222 pontu G graf, hogy G-nek is és komplementerének, G-nek is van Euler-

sétaja?

Van-e olyan egyszeri graf, melynek van Euler-kdrsétaja, tovabba paros szamiu pontja és
paratlan szdmu éle van?

Mutassuk meg, hogy ha G egy 12-regularis graf, akkor élei pirosra és zoldre szinezhettk
ugy, hogy minden csticsbol pontosan 6 piros és 6 zold él induljon.

Igazoljuk, hogy minden 8-regularis grafnak van 4-regularis és 2-regularis olyan részgrafja
is, ami élek torlésével keletkezik.

A fenti gratban van-e Hamilton-kor illetve Hamilton-ut? (Hatvan ZH ’17)
Legalabb hany éle van egy olyan hat pontu grafnak, melynek van Hamilton-kore?

Mutassuk meg, hogy ha egy G grafban van Hamilton-kor, akkor a G — v ill. a G — e graf
G barmely v cstcsara és barmely e élére is Osszefiiggs.

222 politikus mindegyike legalabb 133 maésikat ismer, akik koziil legfeljebb 22 -t utal.
Az ismeretség és az utédlat is kolesonos. Bizonyitsuk be, hogy a 222 politikus tgy tudja
él6 lanccal koriilvenni a Tiiskecsarnokot, hogy a szomszédos lancszemek ismerjék, de ne
utaljik egymast.

Legyen G 10 cstcst, egyszeri graf. Bizonyitsuk be, hogy G -nek nincs Hamilton-kére, ha
a csucsok fokszamai pedig rendre 3, 3, 3,4, 4,4,4,9,9,9. (pZH '16)
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Bejarhato-e a 4 x 4-es sakktabla egy huszarral agy, hogy minden mez6t pontosan egyszer
érintiink? (A huszar mindig egy 3 X 2-es téglalap egyik csicsabol az dtellenes csicséba

lép.)

Ha egy 3-regularis G grafban van Hamilton-kor, akkor G élei harom szinnel szinezheték
ugy, hogy azonos szint éleknek ne legyen k6zos végpontjuk.

Legyen G a {p1,p2, ..., Pooo1} ponthalmazon az az egyszerd graf, amire
pip; € E(G)) <= |i — j| < 2. Van-e G-ben Euler-kérséta, Euler-séta, Hamilton-kor ill.
Hamilton-ut? (V°01)

Egy tarsasigban barmely két embernek legalabb két kozos ismerdse van. Igaz tovabbé,
hogy barmely két ember vagy ismeri egymast, vagy a tarsasag barmely harmadik tagjat
legalabb az egyikiik ismeri. Bizonyitsuk be, hogy a tarsasig tagjai leiiltethetk egy (meg-
felels méretii) kerek asztal koré ugy, hogy mindenki két ismerdse kozott iljon. (ZH ’00)

Bizonyitsuk be, hogy ha egy 2n-ponti G graftban van Hamilton-kor, akkor kivalaszthaté
G-nek néhany diszjunkt éle gy, hogy G minden pontja végpontja valamelyik kivalasztott
élnek.

Legyenek a G, graf pontjai az n hossza (0,1) sorozatok. Két pont akkor legyen szom-
szédos, ha pontosan egy helyen térnek el egyméastol (pl. az n = 4 esetben (0,0,0,1) és
(0,1,0,1) szomszédosak). Van-e a G,, grafnak Euler-korsétéja ill. Hamilton-kore?(ZH '01)

A boélesiben nyuszis-cicds dominokkal jatszanak a gyerekek: a 4-féle nyuszi és 6-féle ci-
cabol alkotott 24 lehetséges parnak felelnek meg a készletben talalhato kovek. Lehet-e a
dominokbol olyan kort alkotni, ahol az egymést kovets koveken egymas mellett 4llo képek
megegyeznek és az Gsszes dominot tartalmazzak?(*)

Legyen G egy 2n cstcsu egyszeri graf és tegyiik fel, hogy G minden csicsanak legalabb
n szomszédja van. Bizonyitsuk be, hogy ha G minden élének ki szeretnénk valasztani
legalabb egy végpontjat, akkor G-nek legalabb n csicsat kell kivalasztanunk.  (ZH ’99)

Tegyiik fel, hogy G of graf és K egy olyan kore G-nek, aminek tetszéleges élét tordlve, a
kapott 4t G egy leghosszabb utja. Bizonyitsuk be, hogy K a G Hamilton-kore.

A G egyszert grafnak 2n + 1 cstcsa van és minden csicsénak legalabb n a foka. Bizo-
nyitsuk be, hogy G-ben van Hamilton-tt! (ZH 01)



