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Síkgráfok
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Síkbarajzolhatók-e az alábbi gráfok?

2. Legyen G egy 20 pontú, összefüggő, 3-reguláris síkgráf. Hány pontja van G duálisának, G*-nak?

3. Hány csúcsa van egy összefüggő, 4-reguláris síkgráfnak, ha síkbarajzolásakor 10 tartomány keletkezik?

4. Adott egy összefüggő, egyszerű síkgráf, melynek minden tartománya háromszög alakú (a külső is, csak „kifordítva”), továbbá nincs olyan éle, melyet elhagyva a gráf két komponensre esik szét. Bizonyítsd be, hogy ekkor az élek száma 3-mal osztható!

5. Síkbarajzolható-e az a gráf, melyet a Petersen-gráfból kapunk egy csúcsának és a hozzá tartozó élek elhagyása után?

6. Legyen G az a gráf, aminek a pontjai a kocka csúcsai, élei a kocka élei. Síkbarajzolható-e G komplementere? Ha igen, adjuk meg a duálisát is!

7. Legyen G egy egyszerű, összefüggő síkgráf, melynek minden tartományát pontosan 6 él határolja. Bizonyítsd be, hogy G-nek van legfeljebb másodfokú csúcsa!

8. Mutass egy olyan egyszerű G gráfot, melynek 5 pontja van, és izomorf a duálisával!

9. Egy nemzetközi konferencián 5 ország egy-egy képviselője ül asztalhoz. Bizonyítsuk be, hogy van köztük kettő, akiknek az országa nem szomszédos!

10. Bizonyítsuk be, hogy minden egyszerű, páros, összefüggő síkgráfban létezik legfeljebb harmadfokú pont!

11. Legyen G egy egyszerű síkgráf, melynek n pontja, e éle és c darab összefüggő komponense van. A síkbarajzolása során t darab tartomány keletkezik. Bizonyítsuk be, hogy n – e + t = c + 1.
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Síkbarajzolhatók-e az alábbi gráfok? Ha igen, rajzold le őket egyenes szakaszokkal, és add meg a duálisát is!
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Gyengén izomorf-e ez a két gráf?
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Készítsük el az alábbi gráfok duálisát!
































































































































































