2005. december 14.

Schlotter Ildikó

ildi@cs.bme.hu

14. gyakorlat

Csoportelmélet II.
1. Határozd meg az alábbi rajzok egybevágósági csoportját úgy, hogy nevet adsz az elemeiknek, és felírod a műveleti táblát! (Egy táblázatban minden elempárra megadod a szorzatukat.)
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2. Van-e hatodrendű részcsoport a szabályos tízszög egybevágósági csoportjában, D10-ben?

3. Hány hatodrendű elem van C24-ben?

4. a) Hány  részcsoportja van a 12-rendű ciklikus csoportnak? 
b) Mik az egyes elemek rendjei a 12-rendű ciklikus csoportban? 
c) Hány olyan eleme van a Cn ciklikus csoportnak, ami egymaga generálja az egész csoportot?
d) Mik a végtelen ciklikus csoport részcsoportjai, illetve az elemek rendjei?

5. Bizonyítsd be, hogy minden k pozitív egész számhoz létezik olyan véges csoport, melynek pontosan k darab valódi részcsoportja van!
6. Mi a rendje az S4 szimmetrikus csoportnak? Végezzük el a megadott műveleteket!
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7. Bizonyítsd be, hogy ciklikus csoportnál minden részcsoport normálosztó is egyben!

8. a) Hány  részcsoportja van a 15-rendű ciklikus csoportnak? 
b) Hány  normálosztója van a 15-rendű ciklikus csoportnak?

9. Melyik alkot gyűrűt, és melyik alkot testet? (Ha más nem szerepel, akkor a két művelet az összeadás és a szorzás.) 
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c) azok a racionális számok, amelyek nevezője nem osztható sem 2-vel, sem 5-tel

d) egész együtthatós polinomok

e) a valós függvények az összeadásra és a függvénykompozícióra, mint műveletekre nézve. 
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