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Fuggvényt kiszamolo Turing-gépek, a PCP és a Domino probléma

Ahol nincs méashogy definialva, ot = {0,1}.

1. Legyen legyen aZ : ©* — ¥* parcidlis fliggvény definiciéjf(1") = 1"*! han > 1 (mas helyekerf nem
értelmezett). Készitsiink egiret kiszamold Turing-gépet!

2. Legyenf : ¥* — X* egy kolcsondsen egyértelmii rekurziv fliggvény. Kévetkezebldl, hogy f inverze is
rekurziv fliggvény?

3. Az f : ¥* — ¥* rekurziv fuggvénnyel aZ, és L, nyelvekre teljesil, hogy € L, < f(x) € L. Igaz-e,
hogy
a) Lo € RE= L, € RE?
b) Lye R=L; € R?
c) L € RE= Ly, € RE?
d L e R= Ly eR?
4. Rekurziv-e a PCP-nek az a valtozata, ahol
a) minden széparrg;| = |¢;| teljestl?
b) x| =17
c) hai # j, akkors; éss;, valamintt; ést; els) karaktere kulénbdz (de pl.s; = ¢; lehetséges)?

5. JeldljeM,, azoknak az egyszalagos{@ 1} szalagabécével dolgoziballapoti Turing-gépeknek a halmazat,
amelyek az Ures szalaggal elinditva véges sok 1épés utadllmedg Legyerb(k) az a legnagyobb Iépésszam,
amitegyM € M, az Ures szalaggal elinditva végrehajt rbiemegall. Igazolja, hogy &(k) fliggvény nem
rekurziv.

6. LegyenL C ¥* egy nyelv. Igazoljuk a kévetkézdsszefliggéseket:

a) L pontosan akkor rekurziv, ha gz : ¥* — X* figgvény rekurziv, ahof;, az L nyelv karakterisztikus
fliggvénye:
1, hazel
fu(w) = { 0, haz¢L

b) L pontosan akkor rekurziv felsorolhato, ha létezik olyarcigdisan rekurzivf : ¥* — 3* fuggvény,
melynek értékkészlete.

7. Legyen((s1,t1),...,(sn,tn);m) € L az olyan esetekben, amikor 6z, t;) parok altal meghatarozott Post
megfeleltetési probléméanak van legfeljebldarabbdl allé megoldasa. Mutassa meg, hogy. agelv rekur-
zZiv!

8. Tekintsik a domindproblémanak azt a valtozatat, amikak egy tipusi domind van (de abbdl persze végte-
len sok darab). Rekurziv-e az igy médositott problémahtaza nyelv?



