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1. 4 szinnel szinezhets az abra szerint, és van benne 4 csicsu klikk is, ezt a megvastagitott
¢élek mutatjak, tehat 4 szin kell is. Igy x = 4.

2. A grafnak a maximalis fokszama 4, igy x. értéke 4 vagy 5. Ha 4 lenne, akkor, mivel 9 cstcs
van, minden élbél maximum 4 db lehetne, ami 6sszesen 16, pedig valojadban 18 éle van a
grafnak. Tehat x. = 5.

3. Hagyjuk el a v csticsot. Minden paratlan kor dtment v-n, igy a grafban nem maradt
paratlan kor, tehat a maradék paros graf, ami két szinnel szinezhets. v megkaphatja a
harmadik szint, és ezzel kiszineztiik a grafot harom szinnel.

4. A szinezés éppen a graf fiiggetlen ponthalmazokra valo felbontas. a(G) definicidja miatt
minden szinosztily mérete < «, van bel6liik x darab, tehat 6sszméretiik < ya. De egylitt
az Osszes csucsot tartalmazzak, osszméretitk n = |V (G)| és igy a(G)x(G) > |V (G)|.

5. A =5, 1igy xe értéke 5 vagy 6. 5 szinnel szinezhetGek az élek, igy xe = 5. (Az abran ugyanaz
a szinezés van egyszer tényleg szinekkel, egyszer pedig kiilonbozs vastagsagi/szaggatott
vonalakkal jelolve a megfelels élek szinét.)

6. Az a), b) és f) grafok sikbarajzolhatoak. b)-t tgy rajzoltam le, hogy a jobboldali als6
és fels6 pontot felcseréltem. A c¢) topologikusan izomorf Ks-tel, elég a kozépss csicsot
elhagyni; a d) és e) K3 3-mal topologikusan izomorf; berajzoltam a K3 3-akat.
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7. Nem sikbarajzolhatd. Példaul azért nem, mert minden cstics foka (3) = 6, pedig egyszerd
sikgrafban mindig van legfeljebb 5-6dfokt pont. De van benne K3 3 részgraf is, az 12,13, 23
az egyik csicsosztaly, a 45, 46,56 a maésik.
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