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13. gyakorlat
Szamossagok

1. Hatarozzuk meg az alabbi halmazok szamossagat:
a) a harommal oszthaté egész szamok halmaza;
b) a stk azon pontjainak a halmaza, melyeknek mindkét koordinataja egész;
c) a tér azon pontjainak a halmaza, melyeknek mindhdrom koordinatéja
racionalis;
d) a sik Osszes pontjainak a halmaza;
e) a tér Osszes pontjainak a halmaza;
f) az 5 x 5 mérett, egészekbdl allé matrixok halmaza;
g) az egészekbol all6 négyzetes matrixok halmaza;
h) az egész egyiitthatdés polinomok halmaza;
i) a valés egyiitthatés polinomok halmaza.
j) a véges hosszu 0-1 sorozatok halmaza;

k) az olyan a; = 1, as,as, ... sorozatok halmaza, melyekben a szomszédos
elemek hanyadosa 2 vagy 1/2;

1) a természetes szamok részhalmazainak halmaza;

m) a természetes szamok véges részhalmazainak halmaza;

n) a 256 féle karakterbél készithetd, 100 hosszi karaktersorozatok halmaza,;

0) a magyar nyelven irt szovegek halmaza;
2. Adjon meg egy bijekciot (kolesondsen egyértelmii leképezést) az alabbi halma-

zok kozott!

a) [0,1] és [0,1)

b) [0,1] és (0,1)

¢) (0,00) és (—o0, 0)
d) (0,1) és (—o0,00)



. Hény olyan (x,y) pontpar van a sikon, melyre
a) x és y racionalis

b) x és x + y raciondlis

¢) x és xy raciondlis

d) x 4+ y és zy raciondlis

. Mi az olyan z komplex szamok halmazanak szdmossaga, melyekre
a) z - Z egész szam

b) |z| =1

. Legaldbb milyen sok egyenesre van sziikség ahhoz, hogy lefedhessiik veliik a
sikot?

. Tekintsiik a sikon azon négyzetek halmazat, melyeknek legalabb az egyik csucsa
egész koordinataju. Mennyi ennek a halmaznak a szamossaga?

. Az x valds szamot hivjuk kiszamithaténak, ha teljesiil a kovekez6: van olyan
program, amely ha az n > 0 szamot kapja bemenetként, akkor kiirja x-nek az
n-edik tizedesjegyét. Igazolja, hogy van nem kiszamithato szam.

. Egy tengeralattjaré egy egész koordinataju pontbdl indulva egyenes vonali
egyenletes mozgast végez, aminek soran percenként felbukkan, mindig egy egész
koordinataju pontban. A ra vadészok percenként egyet 16hetnek. Kérdés, hogy
meg lehet-e adni lovéseknek egy olyan sorozatat, mellyel akkor is biztosan el-
talaljuk a tengeralattjarot, ha annak sem a kiindulasi pontja sem a mozgasanak
irdnya nem ismert.



