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1. Adjunk egy olyan algoritmust, amivel tetszőleges M valós mátrixról hatékonyan eldönthető, hogy

M első két sora felcserélhető-e véges sok lépésben. A cseréhez vezető minden lépésében az aktuális
mátrix egyik sorának alkalmas skalárszorosát kell hozzáadni a mátrix egy másik sorához, másfajta
változtatás nem megengedett.

2. Legfeljebb hány éle lehet egy n csúcsú, irányítatlan, egyszerű G gráfnak akkor, ha G élei kiszínezhetők
a piros, fehér és zöld színekkel úgy, hogy G minden körének legyen piros, fehér és zöld éle is? (Ebben
a színezésben közös végponttal rendelkező élek kaphatnak azonos színt.)

3. Bizonyítsuk be, hogy ha n ≥ 2, akkor tetszőleges 2n csúcsú G gráf esetén a K2n teljes gráfnak van
olyan Hamilton-köre, ami G-nek páros sok élét tartalmazza.

4. Pirézia Fenntartóváltott Egyetemén igencsak elharapóztak a mesterséges intelligenciával elkövetett
csalások. Ezeket úgy sikerült visszaszorítani, hogy a vizsgáztató az érdemjegyet a vizsgázó tárgyi
tudásától függetlenül állapítja meg. Ettől azonban a lemorzsolódás több kurzuson is a kritikus 70%
fölé emelkedett. Ezért az Ámításelmélet alapjai kurzus 42 hallgatója kísérleti jelleggel az alábbi rend-
szerben szerez kreditet. Az érintettek egymás után vizsgáznak. A vizsga abból áll, hogy a vizsgázó
először megtippeli, hogy a kurzus hallgatói közül hányan nem teljesítik a tárgyat, majd érdemjegyet
kap (természetesen a tárgyi tudásától függetlenül). Tehát minden vizsgázó pontosan ismeri a saját
vizsgája előtt leadott tippeket és az addig megszerzett osztályzatokat is.
A PFE vezetésének előremutató rendelkezése értelmében, ha legalább két vizsgázó pontosan eltalálja
a kurzust nem teljesítők számát, akkor automatikusan elindul egy olyan különeljárás, aminek ered-
ményeként a kurzus mind a 42 hallgatója teljesíti a tárgyat, és megszerzi a kreditet.
Bizonyítsuk be, hogy az érintett hallgatók megállapodhatnak egy olyan stratégiában, amivel a szóban
forgó vizsgán mindegyikük garantáltan kreditet szerez. Tudnivalók a hátoldalon
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