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1. Adott egy G = (V, E) graf és élein egy k : E — R, koltségfiiggvény. Egy lépésben megépithetjiik
G egy tetszileges ¢élét, a&m ennek hatasara minden meg nem épitett él koltsége megduplazodik.
Tervezziink hatékony algoritmust, ami a lehets legolcsébban épiti meg G egy feszitéfajat.

2. Tegyiik fel, hogy a (G, s,t, c) halozatban a maximalis st-folyam nagységa 24. Ha az ujv; és
az usve élek mindegyikének a kapacitasat 32-vel megnoveljiik, akkor a maximalis st-folyam
nagysaga 88-ra valtozik. Meghatarozhaté-e mindezek alapjan, hogy mennyi lesz a maximalis
st-folyam nagysaga akkor, ha az eredeti hal6zatban az u,vy él kapacitasat 13-mal csokkentjiik,
az u9vy €l kapacitasat pedig 31-gyel noveljik? Ha igen, akkor mennyi ez a maximum? (Az ujvy
él kapacitasa az eredeti hélozatban legalabb 13 volt.)

3. Kiszinezhet6-e a Kiop100 teljes paros graf minden cstcsa és minden éle 101 szin valamelyikére
gy, hogy se azonos szind csicsok kozott ne vezessen él, se azonos szini éleknek ne legyen kézos
végpontja, tovibba egyetlen él szine se egyezzen meg egyik végpontjanak szinével sem?

4. Igaz-e, hogy a GG grafnak bizonyosan van Hamilton-titja, ha G egyszert, 10-cstcst, és csticsainak
fokszédmai 3,3,4,4,4,5,5,5,5,67

5. Legyenek a G graf csticsai az (a,b) € Z? egész szamparok, és az (a, b) cstics szomszédai legyenek
az (a — 1,b),(a+ 1,b), (a,b — 1), (a,b+ 1) csiucsok. Tetszéleges H(1) C V(G) véges halmaz és
i =1,2,... index esetén legyen H(i + 1) = H(i) U f(H(i)), ahol f(H(i)) a G azon csucsaibol
all, amelyeknek legalabb két H (i)-beli szomszédja van. Bizonyitsuk be, hogy |H (n)| < 4|H(1)|?
teljesiil minden pozitiv egész n szamra. Igaz-e, hogy |H(n)| < |H(1)]? is mindig teljesiil?
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