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» Ezt vizsgdljuk a mai alkalommal: milyen tulajdonsagokat
varhatunk el egy-egy mechanizmustdl.
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szavaz6 =; szavazatdban a az (-dik legjobb alternativa. Ekkor
B(a) = >_7_; Bi(a) az a alternativa Borda-pontszama. Az F5B
TVSZ az alternativak csokkend Borda-pontszam szerinti sorrendje,
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A kovetkez6 mechanizmus leirdsdhoz egy kis el6késziilet sziikséges.
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szerint rendezi az alternativakat, dontetlen esetén <7 dont.

A Copeland-szavazads Condorcet-konzisztens.
Biz: Ha a Condorcet-gydztes, akkor w(a) = k — 1 és £(a) = 0, igy
C(a) = k—1. Ha b nem Condorce-gy&ztes, akkor w(b) < k —2 és
0(b) >0, ezért C(b) < k — 2. Tehat Top(FC()) = a. O
A tovabbiakban TVSZ-oktdl elvért fontos tulajdonsiagokat
vizsgdlunk.
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Tehat ha minden szavazé egyetért az a és b kozti preferencidban,
akkor egyhangi TVSZ esetén a kozos dontés is ezt tiikrozi.

Def: Az F TVSZ fiiggetlen a lényegtelen alternativaktdl (FLA), ha
(a=ib < a=lb VieN)akkor (a Xxb <= a='bh).

Ha tehat minden szavazé a I profil szerinti szavazataban ugyanazt
preferdlja a és b kozil mint a N’ profil szerintiben, akkor a két
kozos dontés megegyezik a és b tekintetében.

Megj: Egy kozmegelégedésre szolgdlé TVSZ-tdl elvarhaté a fenti
két tulajdonsag.



Még egy fontos tulajdonsag

Példa: Legyen N ={1,2,3,4}, A= {«+,—, 7T}, f egy TVF, és tfh
N=((—<1, =20 (=1¢) (1 —=)) = f(M)=—



Még egy fontos tulajdonsag

Példa: Legyen N ={1,2,3,4}, A= {«+,—, 7T}, f egy TVF, és tfh
N=((=, 1), (=1, (=,1), (1, =) = f(N)=—,
= (=1, 1, =), (=1 <), (1, =) = f(N)=+.



Még egy fontos tulajdonsag

Példa: Legyen N ={1,2,3,4}, A= {«+,—, 7T}, f egy TVF, és tfh
N=((= 1), (=1, (=1¢), (1, <, =) = f(N)=—,
M= ((=, 1.1, 2), (=, 1,¢), (1 =) = (M) =<«
Baj van: ha 1 tartalmazza az Oszinte szavazatokat, akkor a 2-es
szavazénak megéri hazudni ha a tobbiek 6szintén szavaznak!



Még egy fontos tulajdonsag

Példa: Legyen N ={1,2,3,4}, A= {«+,—, 7T}, f egy TVF, és tfh
N=((= 1), (=1, (=1¢), (1, <, =) = f(N)=—,
M= ((=, 1.1, 2), (=, 1,¢), (1 =) = (M) =<«
Baj van: ha 1 tartalmazza az Oszinte szavazatokat, akkor a 2-es
szavazénak megéri hazudni ha a tobbiek 6szintén szavaznak!

Def: Az f TVF manipuldlhaté ha van olyan I = (=1,..., =)

profil, ahol az i. szavazd leadhat olyan hamis %’ szavazatot, amire
f(M) <; £(M) teljesil, ahol M = (=q,..., =< 1,j s Ridl - =n).



Még egy fontos tulajdonsag

Példa: Legyen N ={1,2,3,4}, A= {«+,—, 7T}, f egy TVF, és tfh
n= ((_)7 <_7T)’ (<_7 _>7T)v (_>3Ta <_)a (Tv At —>)) = f(n) =
M= ((= 1. (1 =2) (= 16). (1<, =) = f(M)=+.
Baj van: ha 1 tartalmazza az Oszinte szavazatokat, akkor a 2-es
szavazénak megéri hazudni ha a tobbiek 6szintén szavaznak!

Def: Az f TVF manipuldlhaté ha van olyan M = (=X1,...,=,)
profil, ahol az i. szavazd leadhat olyan hamis %’ szavazatot, amire
f(M) <; £(M) teljesil, ahol M = (=q,..., =< 1,j s Ridl - =n).
Def: Legyen F(M) := Top(F(M)) VM € L(A)".

Ekkor F az F TVSZ 4ltal indukalt TVF.



Még egy fontos tulajdonsag

Példa: Legyen N ={1,2,3,4}, A= {«+,—, 7T}, f egy TVF, és tfh
n= ((_)7 <_7T)’ (<_7 _>7T)v (_>3Ta <_)a (Tv At —>)) = f(n) =
M= ((= 1. (1 =2) (= 16). (1<, =) = f(M)=+.
Baj van: ha 1 tartalmazza az Oszinte szavazatokat, akkor a 2-es
szavazénak megéri hazudni ha a tobbiek 6szintén szavaznak!

Def: Az f TVF manipuldlhaté ha van olyan M = (=X1,...,=,)
profil, ahol az i. szavazd leadhat olyan hamis %’ szavazatot, amire
f(M) <; £(M) teljesil, ahol M = (=q,..., =< 1,j s Ridl - =n).
Def: Legyen F(M) := Top(F(M)) VM € L(A)".

Ekkor F az F TVSZ 4ltal indukalt TVF.

Def: Egy f TVF akkor taktikdzasbiztos, ha f nem manipuldlhaté.
Egy F TVSZ akkor taktikazasbiztos, ha F nem manipuldlhaté.



Még egy fontos tulajdonsag

Példa: Legyen N ={1,2,3,4}, A= {«+,—, 7T}, f egy TVF, és tfh
n= ((_)7 <_7T)7 (<_7 7 T)v (_>a 1 <_)a (Tv At —>)) = f(n) =
M= ((= 1. (1 =2) (= 16). (1<, =) = f(M)=+.
Baj van: ha 1 tartalmazza az Oszinte szavazatokat, akkor a 2-es
szavazénak megéri hazudni ha a tobbiek 6szintén szavaznak!

Def: Az f TVF manipuldlhaté ha van olyan M = (=X1,...,=,)
profil, ahol az i. szavazd leadhat olyan hamis %’ szavazatot, amire
f(M) <; £(M) teljesil, ahol M = (=q,..., =< 1,j s Ridl - =n).
Def: Legyen F(M) := Top(F(M)) VM € L(A)".

Ekkor F az F TVSZ 4ltal indukalt TVF.

Def: Egy f TVF akkor taktikazasbiztos, ha f nem manipulalhaté.
Egy F TVSZ akkor taktikdzasbiztos, ha F nem manipuldlhaté.
Megj: Egy kdzmegelégedésre szolgalé TVF-tdl (és TVSZ-tdl)
elvérhaté a fenti tulajdonsag.

Mutatunk is példat ilyen TVF-re.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x =; v'} az IGEN-szavazék halmaza



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.

Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és
f.(n):{\/ haZ{Wi:iGN/}Zt

x ha Y {wi:ie N/} <t

A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és
f.(n):{\/ haZ{Wi:iGN/}Zt
x ha Y {wi:ie N/} <t
A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.
A fenti Példabeli f taktikdzdsbiztos TVF.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és

_{\/ haZ{Wi:iGN/}Zt
f(n)= .

X ha Z{W,'.IEN/}<1‘
A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.
A fenti Példabeli f taktikdzdsbiztos TVF.

Biz: Ha egy hamis szavazat nyoman megvialtozik a ko6zos dontés,
akkor a hazug szavazd ezzel bizonyosan rosszul jar. O



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és
f.(n):{\/ haZ{Wi:iGN/}Zt
x ha Y {wi:ie N/} <t
A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.
A fenti Példabeli f taktikdzdsbiztos TVF.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és
f(I'I):{‘/ haZ{Wi:iGN/}Zt

x ha Y {wi:ie N/} <t
A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.

A fenti Példabeli f taktikdzdsbiztos TVF.

Van egy masik fontos nyilvanvaldan taktikazasbiztos TVF csaldd is.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és

_{\/ haZ{Wi:iEN/}Zt
f(n)= L

x ha Y {wi:ie N/} <t
A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.
A fenti Példabeli f taktikdzasbiztos TVF.

Van egy masik fontos nyilvanvaldan taktikazasbiztos TVF csaldd is.
Def: Az f TVF (ill. az F TVSZ) diktatérikus, ha van olyan i € N
szavaz0, akire teljesiil, hogy minden I1 profil esetén a kozos dontés
f(M) = Top(=;), vagyis az i szavazd szdmdra legjobb alternativa
(ill. F(M) ==;, vagyis az i-dik szavazé preferenciasorrendje).
Az ilyen / szavazét diktatornak nevezzuk.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és
f(I'I):{‘/ haZ{Wi:iEN/}Zt
X haZ{W,'ZI.EN\/}<t

A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.

A fenti Példabeli f taktikdzasbiztos TVF.
Van egy masik fontos nyilvanvaldan taktikazasbiztos TVF csaldd is.
Def: Az f TVF (ill. az F TVSZ) diktatérikus, ha van olyan i € N
szavaz0, akire teljesiil, hogy minden I1 profil esetén a kozos dontés
f(M) = Top(=;), vagyis az i szavazd szdmdra legjobb alternativa
(ill. F(M) ==;, vagyis az i-dik szavazé preferenciasorrendje).
Az ilyen / szavazét diktatornak nevezzuk.

Minden diktatérikus TVF taktikazasbiztos.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és
_{\/ haZ{Wi:iEN/}Zt
f(n)= .
x ha Y {wi:ie N/} <t
A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.
A fenti Példabeli f taktikdzasbiztos TVF.
Van egy masik fontos nyilvanvaldan taktikazasbiztos TVF csaldd is.
Def: Az f TVF (ill. az F TVSZ) diktatérikus, ha van olyan i € N
szavaz0, akire teljesiil, hogy minden I1 profil esetén a kozos dontés
f(M) = Top(=;), vagyis az i szavazd szdmdra legjobb alternativa
(ill. F(M) ==;, vagyis az i-dik szavazé preferenciasorrendje).
Az ilyen / szavazét diktatornak nevezzuk.
Minden diktatérikus TVF taktikazasbiztos.
Biz: A diktdtornak nem érdemes hazudnia, a tobbiek pedig nem
tudnak véltoztatni a kozos dontésen. O



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és
f(I'I):{‘/ haZ{Wi:iEN/}Zt
X haZ{W,'ZI.EN\/}<t

A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.

A fenti Példabeli f taktikdzasbiztos TVF.
Van egy masik fontos nyilvanvaldan taktikazasbiztos TVF csaldd is.
Def: Az f TVF (ill. az F TVSZ) diktatérikus, ha van olyan i € N
szavaz0, akire teljesiil, hogy minden I1 profil esetén a kozos dontés
f(M) = Top(=;), vagyis az i szavazd szdmdra legjobb alternativa
(ill. F(M) ==;, vagyis az i-dik szavazé preferenciasorrendje).
Az ilyen / szavazét diktatornak nevezzuk.

Minden diktatérikus TVF taktikazasbiztos.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és
f(I'I):{‘/ haZ{W;:iEN/}Zt
X haZ{W,'ZI.EN\/}<t

A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.

A fenti Példabeli f taktikdzasbiztos TVF.
Van egy masik fontos nyilvanvaldan taktikazasbiztos TVF csaldd is.
Def: Az f TVF (ill. az F TVSZ) diktatérikus, ha van olyan i € N
szavaz0, akire teljesiil, hogy minden I1 profil esetén a kozos dontés
f(M) = Top(=;), vagyis az i szavazd szdmdra legjobb alternativa
(ill. F(M) ==;, vagyis az i-dik szavazé preferenciasorrendje).
Az ilyen / szavazét diktatornak nevezzuk.

Minden diktatérikus TVF taktikazasbiztos.

(Gibbard—Satterthwaite-tétel) Ha |A| > 3 és az f TVF
sziirjektiv és taktikazasbiztos, akkor f diktatdrikus.



Taktikazasbiztos TVF-ek

Példa: Legyen A= {v, x,42,...}, t > 0 egy rogzitett kiiszob és
tfh minden i € N szavazdhoz tartozik egy w; > 0 suly.
Legyen N, = {i: x <; v'} az IGEN-szavazdk halmaza és
f(I'I):{‘/ haZ{W;:iEN/}Zt
X haZ{W,'ZI.EN\/}<t

A kozos dontés x, kivéve ha az IGEN-szavazék osszsulya > t.

A fenti Példabeli f taktikdzasbiztos TVF.
Van egy masik fontos nyilvanvaldan taktikazasbiztos TVF csaldd is.
Def: Az f TVF (ill. az F TVSZ) diktatérikus, ha van olyan i € N
szavaz0, akire teljesiil, hogy minden I1 profil esetén a kozos dontés
f(M) = Top(=;), vagyis az i szavazd szdmdra legjobb alternativa
(ill. F(M) ==;, vagyis az i-dik szavazé preferenciasorrendje).
Az ilyen / szavazét diktatornak nevezzuk.

Minden diktatérikus TVF taktikazasbiztos.

(Gibbard—Satterthwaite-tétel) Ha |A| > 3 és az f TVF
sziirjektiv és taktikazasbiztos, akkor f diktatdrikus.

A bizonyitds el6tt még rdmutatunk egy fontos kovetkezményre.



Egy lehetetlenségi tétel

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.



Egy lehetetlenségi tétel

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos.



Egy lehetetlenségi tétel
i szavazata: (...,a, F(M),...) R
tobbi szavazat: (..., F(M),...,a,..., F([),...)
Kozos dontés:  F(I1) = a

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos.
Biz: Indirekt. Ha F nem taktikdzasbiztos akkor egy i szavazd jol
Jarhat hazugsiggal: elérheti, hogy a kozds dontés a legyen, ahol
a=; F(I). Ennek érdekében az F FLA tulajdonsaga miatt i-nek
hazudnia kell az a és F([1) kozti preferencidjardl. Tegye i a-t
kézvetleniil F(I1) elé. Mivel F FLA és F(I1) viszonya egyetlen mas
aIternatl'Avéhoz képest se valtozik i szavazatdban, eAzért a kozos
dontés F (1) marad. Ha most i felcserélné a-t és F(I1)-t, akkor a
kozos dontés az indirekt feltevés miatt a lenne.



Egy lehetetlenségi tétel
i szavazata: (...,a, F(M),...) R
tobbi szavazat: (..., F(M),...,a,..., F([),...)
Kozos dontés:  F(I1) = a

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos.
Biz: Indirekt. Ha F nem taktikdzasbiztos akkor egy i szavazd jol
Jarhat hazugsiggal: elérheti, hogy a kozds dontés a legyen, ahol
a=; F(I). Ennek érdekében az F FLA tulajdonsaga miatt i-nek
hazudnia kell az a és F([1) kozti preferencidjardl. Tegye i a-t
kézvetleniil F(I1) elé. Mivel F FLA és F(I1) viszonya egyetlen mas
aIternatl'Avéhoz képest se valtozik i szavazatdban, eAzért a kozos
dontés F (1) marad. Ha most i felcserélné a-t és F(I1)-t, akkor a
kozos dontés az indirekt feltevés miatt a lenne.
Vegylink egy b alternativat, amire a # b # F (1) és mozgassuk a
mogé minden szavazatban.



Egy lehetetlenségi tétel
i szavazata: (...ya,b, F(M),...) R
tobbi szavazat: (..., F(M),...,a,b,..., F([),...)
Kozos dontés:  F(I1) = a > b az egyhanglisdg miatt

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos.
Biz: Indirekt. Ha F nem taktikdzasbiztos akkor egy i szavazd jol
Jarhat hazugsiggal: elérheti, hogy a kozds dontés a legyen, ahol
a=; F(I). Ennek érdekében az F FLA tulajdonsaga miatt i-nek
hazudnia kell az a és F([1) kozti preferencidjardl. Tegye i a-t
kézvetleniil F(I1) elé. Mivel F FLA és F(I1) viszonya egyetlen mas
aIternatl'Avéhoz képest se valtozik i szavazatdban, eAzért a kozos
dontés F (1) marad. Ha most i felcserélné a-t és F(I1)-t, akkor a
kozos dontés az indirekt feltevés miatt a lenne.
Vegylink egy b alternativat, amire a # b # F (1) és mozgassuk a
mogé minden szavazatban.



Egy lehetetlenségi tétel
i szavazata: (...ya,b, F(M),...) R
tobbi szavazat: (..., F(M),...,a,b,..., F([),...)
Kozos dontés:  F(I1) = a > b az egyhanglisdg miatt

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos.
Biz: Indirekt. Ha F nem taktikdzasbiztos akkor egy i szavazd jol
Jarhat hazugsiggal: elérheti, hogy a kozds dontés a legyen, ahol
a=; F(I). Ennek érdekében az F FLA tulajdonsaga miatt i-nek
hazudnia kell az a és F([1) kozti preferencidjardl. Tegye i a-t
kézvetleniil F(I1) elé. Mivel F FLA és F(I1) viszonya egyetlen mas
aIternatl'Avéhoz képest se valtozik i szavazatdban, eAzért a kozos
dontés F (1) marad. Ha most i felcserélné a-t és F(I1)-t, akkor a
kozos dontés az indirekt feltevés miatt a lenne.
Vegylink egy b alternativat, amire a # b # F (1) és mozgassuk a
mogé minden szavazatban. Cserélje fel mindenki a-t és b-t.



Egy lehetetlenségi tétel
i szavazata: (..., bya, F(M),...) R
tobbi szavazat: (..., F(M),...,b,a,...,F(M),...)
Kozos dontés:  F(I1) = b > a az egyhanglsag és FLA miatt

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos.
Biz: Indirekt. Ha F nem taktikdzasbiztos akkor egy i szavazd jol
Jarhat hazugsiggal: elérheti, hogy a kozds dontés a legyen, ahol
a=; F(I). Ennek érdekében az F FLA tulajdonsaga miatt i-nek
hazudnia kell az a és F([1) kozti preferencidjardl. Tegye i a-t
kézvetleniil F(I1) elé. Mivel F FLA és F(I1) viszonya egyetlen mas
aIternatl'Avéhoz képest se valtozik i szavazatdban, eAzért a kozos
dontés F (1) marad. Ha most i felcserélné a-t és F(I1)-t, akkor a
kozos dontés az indirekt feltevés miatt a lenne.
Vegylink egy b alternativat, amire a # b # F (1) és mozgassuk a
mogé minden szavazatban. Cserélje fel mindenki a-t és b-t.



Egy lehetetlenségi tétel
i szavazata: (..., bya, F(M),...) R
tobbi szavazat: (..., F(M),...,b,a,...,F(M),...)
Kozos dontés:  F(I1) = b > a az egyhanglsag és FLA miatt

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos.
Biz: Indirekt. Ha F nem taktikdzasbiztos akkor egy i szavazd jol
Jarhat hazugsiggal: elérheti, hogy a kozds dontés a legyen, ahol
a=; F(I). Ennek érdekében az F FLA tulajdonsaga miatt i-nek
hazudnia kell az a és F([1) kozti preferencidjardl. Tegye i a-t
kézvetleniil F(I1) elé. Mivel F FLA és F(I1) viszonya egyetlen mas
aIternatl'Avéhoz képest se valtozik i szavazatdban, eAzért a kozos
dontés F (1) marad. Ha most i felcserélné a-t és F(I1)-t, akkor a
kozos dontés az indirekt feltevés miatt a lenne.
Vegylink egy b alternativat, amire a # b # F (1) és mozgassuk a
mogé minden szavazatban. Cserélje fel mindenki a-t és b-t.
Cserélje fel i a-t és F(I1)-t.



Egy lehetetlenségi tétel
i szavazata: (..., b, F(M),a,...) R
tobbi szavazat: (.o s F(M)yeeeybya, .o F(IT),000)
Kozos dontés: a > F(I1) > b > a, ellentmondds.

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos.
Biz: Indirekt. Ha F nem taktikdzasbiztos akkor egy i szavazd jol
Jarhat hazugsiggal: elérheti, hogy a kozds dontés a legyen, ahol
a=; F(I). Ennek érdekében az F FLA tulajdonsaga miatt i-nek
hazudnia kell az a és F([1) kozti preferencidjardl. Tegye i a-t
kézvetleniil F(I1) elé. Mivel F FLA és F(I1) viszonya egyetlen mas
aIternatl'Avéhoz képest se valtozik i szavazatdban, eAzért a kozos
dontés F (1) marad. Ha most i felcserélné a-t és F(I1)-t, akkor a
kozos dontés az indirekt feltevés miatt a lenne.
Vegylink egy b alternativat, amire a # b # F (1) és mozgassuk a
mogé minden szavazatban. Cserélje fel mindenki a-t és b-t.
Cserélje fel i a-t és F(I1)-t. Ellentmondas. O



Egy lehetetlenségi tétel

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O



Egy lehetetlenségi tétel

d szavazata: (a1,...)
tobbi szavazat: (...ya1,...)
Kozos dontés: a1 = a» = az = ... -

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.

A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O
Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard—Satterthwaite-tétel és a
fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a
kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >



Egy lehetetlenségi tétel

d szavazata: («..ya1)
tobbi szavazat: («..,21)
Kozos dontés:  a» = az = ... - = a1

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O

Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard—Satterthwaite-tétel és a

fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a

kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >

Tegyiik a;-et minden egyes szavazat végére. A kozos dontésben a;

a sor végére keriil, de mas nem valtozik, mivel F egyhangi és FLA.



Egy lehetetlenségi tétel
d szavazata: (a2,...,a1)
tobbi szavazat: («..,21)
Kozos dontés:  a» = az = ... - = a1

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O
Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard—Satterthwaite-tétel és a
fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a
kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >
Tegyiik a;-et minden egyes szavazat végére. A kozos dontésben a;
a sor végére keriil, de mas nem valtozik, mivel F egyhangi és FLA.
Ezért az 0 kozos dontés ar-vel kezdodik. Tehat a» a d szavazata
szerinti masodik legjobb alternativa.



Egy lehetetlenségi tétel
d szavazata: (a2,...,a1)
tobbi szavazat: («..,21)
Kozos dontés:  a» = az = ... - = a1

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O
Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard—Satterthwaite-tétel és a
fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a
kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >
Tegyiik a;-et minden egyes szavazat végére. A kozos dontésben a;
a sor végére keriil, de mas nem valtozik, mivel F egyhangi és FLA.
Ezért az 0 kozos dontés ar-vel kezdodik. Tehat a» a d szavazata
szerinti masodik legjobb alternativa. Hasonléan az eddigiekhez,
tegylk a>-t minden szavazat végére. Ezzel a» kerlil a megszavazott
sorrend végére.



Egy lehetetlenségi tétel
d szavazata: (... a1,a2)
tobbi szavazat: (-..,21,a2)
Kozos dontés: a3 = ... = a1 = barnaa

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O
Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard—Satterthwaite-tétel és a
fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a
kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >
Tegyiik a;-et minden egyes szavazat végére. A kozos dontésben a;
a sor végére keriil, de mas nem valtozik, mivel F egyhangi és FLA.
Ezért az 0 kozos dontés ar-vel kezdodik. Tehat a» a d szavazata
szerinti masodik legjobb alternativa. Hasonléan az eddigiekhez,
tegylk a>-t minden szavazat végére. Ezzel a» kerlil a megszavazott
sorrend végére.



Egy lehetetlenségi tétel
d szavazata: (... a1,a2)
tobbi szavazat: (-..,21,a2)
Kozos dontés: a3 = ... = a1 = barnaa

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O
Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard-Satterthwaite-tétel és a
fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a
kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >
Tegyiik a;-et minden egyes szavazat végére. A kozos dontésben a;
a sor végére keriil, de mas nem valtozik, mivel F egyhangi és FLA.
Ezért az 0 kozos dontés ar-vel kezdodik. Tehat a» a d szavazata
szerinti masodik legjobb alternativa. Hasonléan az eddigiekhez,
tegyuk a>-t minden szavazat végére. Ezzel a; kerll a megszavazott
sorrend végére. Mivel d az F TVF diktatora, as-nak a <y szerinti
harmadik alternativanak kell lennie.



Egy lehetetlenségi tétel
d szavazata: (a3,...,a1,a2)
tobbi szavazat: (-..,21,a2)
Kozos dontés: a3 = ... = ai = a»

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O
Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard-Satterthwaite-tétel és a
fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a
kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >
Tegyiik a;-et minden egyes szavazat végére. A kozos dontésben a;
a sor végére keriil, de mas nem valtozik, mivel F egyhangi és FLA.
Ezért az 0 kozos dontés ar-vel kezdodik. Tehat a» a d szavazata
szerinti masodik legjobb alternativa. Hasonléan az eddigiekhez,
tegyuk a>-t minden szavazat végére. Ezzel a; kerll a megszavazott
sorrend végére. Mivel d az F TVF diktatora, as-nak a <y szerinti
harmadik alternativanak kell lennie.



Egy lehetetlenségi tétel
d szavazata: (a3,...,a1,a2)
tobbi szavazat: (-..,21,a2)
Kozos dontés: a3 = ... = ai = a»

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O
Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard-Satterthwaite-tétel és a
fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a
kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >
Tegyiik a;-et minden egyes szavazat végére. A kozos dontésben a;
a sor végére keriil, de mas nem valtozik, mivel F egyhangi és FLA.
Ezért az 0 kozos dontés ar-vel kezdodik. Tehat a» a d szavazata
szerinti masodik legjobb alternativa. Hasonléan az eddigiekhez,
tegyuk a>-t minden szavazat végére. Ezzel a; kerll a megszavazott
sorrend végére. Mivel d az F TVF diktatora, a3-nak a <y szerinti
harmadik alternativanak kell lennie. Hasonld érveléssel <4 nem
csak az F(IN) szerinti legjobb alternativit, hanem a 2.-at, 3.-at, stb
is meghatarozza.



Egy lehetetlenségi tétel
d szavazata: (a1,a2,...,aK)
tobbi szavazat: (...ya1,...)
Kozos dontés: a1 = a» = az = ... -

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O
Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard-Satterthwaite-tétel és a
fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a
kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >
Tegyiik a;-et minden egyes szavazat végére. A kozos dontésben a;
a sor végére keriil, de mas nem valtozik, mivel F egyhangi és FLA.
Ezért az 0 kozos dontés ar-vel kezdodik. Tehat a» a d szavazata
szerinti masodik legjobb alternativa. Hasonléan az eddigiekhez,
tegyuk a>-t minden szavazat végére. Ezzel a; kerll a megszavazott
sorrend végére. Mivel d az F TVF diktatora, a3-nak a <y szerinti
harmadik alternativanak kell lennie. Hasonld érveléssel <4 nem
csak az F(IN) szerinti legjobb alternativit, hanem a 2.-at, 3.-at, stb
is meghatarozza.



Egy lehetetlenségi tétel
d szavazata: (a1,a2,...,aK)
tobbi szavazat: (...ya1,...)
Kozos dontés: a1 = a» = az = ... -

Ha |A| > 3 és az F TVSZ egyhangti és FLA, akkor F diktatérikus.
A fenti beli F TVSZ taktikdzasbiztos. O
Az Arrow-tétel bizonyitasa: A Gibbard-Satterthwaite-tétel és a
fenti Lemma miatt F diktatérikus. Legyen d a diktator és tfh a
kozos dontés F(IM) is a; = a» = ... >
Tegyiik a;-et minden egyes szavazat végére. A kozos dontésben a;
a sor végére keriil, de mas nem valtozik, mivel F egyhangi és FLA.
Ezért az 0 kozos dontés ar-vel kezdodik. Tehat a» a d szavazata
szerinti masodik legjobb alternativa. Hasonléan az eddigiekhez,
tegyuk a>-t minden szavazat végére. Ezzel a; kerll a megszavazott
sorrend végére. Mivel d az F TVF diktatora, a3-nak a <y szerinti
harmadik alternativanak kell lennie. Hasonld érveléssel <4 nem
csak az F(IN) szerinti legjobb alternativit, hanem a 2.-at, 3.-at, stb
is meghatarozza. Kovetkezésképp d az F TVSZ diktétora. []



Elérhetd alternativak
Célunk a Gibbard—Satterthwaite-téel bizonyitdsa. Ehhez a kulcs a
taktikazasbiztos tulajdonsag tjrafogalmazaasa.

(Gibbard—Satterthwaite-tétel)
Ha |A| > 3 és az f TVF sziirjektiv és taktikazasbiztos, akkor f
diktatérikus.



Elérheto alternativak



Elérheto alternativak
Rogzitstik: A-t, N-et, az f TVF-tés a Il = (=Xy,...,=,) profilt.
Def: Az a alternativa [N-elérhetd i szamara, ha alkalmas ji-
szavazatra f([") = a, ahol " = (=X1,...,<i—1, =4 =iy -+, =<n).

Az i szdmdra [-elérhetd alternativdk halmaza A(I1, /).



Elérhetd alternativak
Rogzitstik: A-t, N-et, az f TVF-tés a Il = (=Xy,...,=,) profilt.
Def: Az a alternativa [N-elérhetd i szamara, ha alkalmas ji-
szavazatra (") = a, ahol " = (=4,..., =21, =25, Siv1 -, =),
Az i szdmdra [-elérhetd alternativdk halmaza A(I1, /).
Az, hogy a l-elérhet6 i-nek, azt jelenti, hogy ha a tobbi szavazé
nem valtoztat a szavazatan, akkor i alkalmas hazugsaggal elérheti,

hogy a legyen a kozos dontés.



Elérhetd alternativak

Rogzitstik: A-t, N-et, az f TVF-tés a Il = (=Xy,...,=,) profilt.
Def: Az a alternativa [N-elérhetd i szamara, ha alkalmas ji-
szavazatra (") = a, ahol " = (=4,..., =21, =25, Siv1 -, =),
Az i szdmdra [-elérhetd alternativdk halmaza A(I1, /).
Az, hogy a l-elérhet6 i-nek, azt jelenti, hogy ha a tobbi szavazé
nem valtoztat a szavazatan, akkor i alkalmas hazugsaggal elérheti,
hogy a legyen a kozos dontés.

Egy szavazé se valtoztathat az elérheté alternativain.
Ha tehat I’ = (MN_;, <}) (mint fent), akkor A(M, ) = A(IT, ).

1



Elérhetd alternativak

Rogzitstik: A-t, N-et, az f TVF-tés a Il = (=Xy,...,=,) profilt.
Def: Az a alternativa [N-elérhetd i szamara, ha alkalmas ji-
szavazatra (") = a, ahol " = (=4,..., =21, =25, Siv1 -, =),
Az i szdmdra [-elérhetd alternativdk halmaza A(I1, /).
Az, hogy a l-elérhet6 i-nek, azt jelenti, hogy ha a tobbi szavazé
nem valtoztat a szavazatan, akkor i alkalmas hazugsaggal elérheti,
hogy a legyen a kozos dontés.

Egy szavazé se valtoztathat az elérheté alternativain.
Ha tehat I’ = (M_;, <%) (mint fent), akkor A(M, i) = A(IV, /).
Konvencié: az elérhetd alternativikat bekeretezziik (I rogzitett).

Példa: Tfh M rogaitett, <= (7,4 [~ | = [+ || ).




Elérhetd alternativak
Rogzitstik: A-t, N-et, az f TVF-tés a Il = (=Xy,...,=,) profilt.
Def: Az a alternativa [N-elérhetd i szamara, ha alkalmas ji-
szavazatra (") = a, ahol " = (=4,..., =21, =25, Siv1 -, =),
Az i szdmdra [-elérhetd alternativdk halmaza A(I1, /).
Az, hogy a l-elérhet6 i-nek, azt jelenti, hogy ha a tobbi szavazé
nem valtoztat a szavazatan, akkor i alkalmas hazugsaggal elérheti,
hogy a legyen a kozos dontés.
Egy szavazé se valtoztathat az elérheté alternativain.
Ha tehat I’ = (M_;, <%) (mint fent), akkor A(M, i) = A(IV, /).
Konvencié: az elérhetd alternativikat bekeretezziik (I rogzitett).

Példa: Tfh M rogzitett, <;= (7 , 1 ‘*‘7 ‘I ‘ﬂ' H 7
Kinzo kérdés: Melyik alternativa f(I), ha f taktlkazasblztos7

~




Elérhetd alternativak

Rogzitstik: A-t, N-et, az f TVF-tés a Il = (=Xy,...,=,) profilt.
Def: Az a alternativa [N-elérhetd i szamara, ha alkalmas ji-
szavazatra (") = a, ahol " = (=4,..., =21, =25, Siv1 -, =),
Az i szdmdra [-elérhetd alternativdk halmaza A(I1, /).
Az, hogy a l-elérhet6 i-nek, azt jelenti, hogy ha a tobbi szavazé
nem valtoztat a szavazatan, akkor i alkalmas hazugsaggal elérheti,
hogy a legyen a kozos dontés.

Egy szavazé se valtoztathat az elérheté alternativain.
Ha tehat I’ = (M_;, <%) (mint fent), akkor A(M, i) = A(IV, /).
Konvencié: az elérhetd alternativikat bekeretezziik (I rogzitett).
Példa: Tfh M rogzitett, <;= (7 , 1 ‘*‘7 ‘I ‘ 7 H 7
Kinzo kérdés: Melyik alternativa f(I), ha f taktlkazasblztos7
Valasz: As () is MN-elérhetd i szamdra, igy f(M) € {7 4,77 }.

~




Elérhetd alternativak
Rogzitstik: A-t, N-et, az f TVF-tés a Il = (=Xy,...,=,) profilt.
Def: Az a alternativa [N-elérhetd i szamara, ha alkalmas -<’-
szavazatra (") = a, ahol " = (=4,..., =21, =25, Siv1 -, =),
Az i szdmdra [-elérhetd alternativdk halmaza A(I1, /).
Az, hogy a l-elérhet6 i-nek, azt jelenti, hogy ha a tobbi szavazé
nem valtoztat a szavazatan, akkor i alkalmas hazugsaggal elérheti,
hogy a legyen a kozos dontés.
Egy szavazé se valtoztathat az elérheté alternativain.
Ha tehat I’ = (M_;, <%) (mint fent), akkor A(M, i) = A(IV, /).
Konvencié: az elérhetd alternativikat bekeretezziik (I rogzitett).

Példa: Tfh M rogzitett, <;= (7 , 1 ‘*‘7 ‘I ‘ 7 H 7
Kinzo kérdés: Melyik alternativa f(I), ha f taktlkazasblztos7

Valasz: As () is MN-elérhetd i szamdra, igy f(M) € {7 4,77 }.
Ha f(M) #77 , akkor f nem taktikdzasbiztos. Igy f([1) = 7.

~




Elérhetd alternativak
Rogzitstik: A-t, N-et, az f TVF-tés a Il = (=Xy,...,=,) profilt.
Def: Az a alternativa [N-elérhetd i szdmdra, ha alkalmas <’
szavazatra f([") = a, ahol " = (=X1,...,<i—1, =4 =iy -+, =<n).
Az i szdmdra [M-elérhetd alternativak halmaza A(I, /).
Az, hogy a l-elérhet6 i-nek, azt jelenti, hogy ha a tobbi szavazé
nem valtoztat a szavazatan, akkor i alkalmas hazugsaggal elérheti,
hogy a legyen a kozos dontés.
Egy szavazé se valtoztathat az elérheté alternativain.
Ha tehat I’ = (M_;, <%) (mint fent), akkor A(M, i) = A(IV, /).
Konvencié: az elérhetd alternativikat bekeretezziik (I rogzitett).

Példa: Tfh M rogzitett, <;= (7 , 1 ‘“7 ‘I ‘ 7 H 7
Kinzé kérdés: Melyik alternativa f(I), ha f taktlkazasblztos7
Valasz: As () is MN-elérhetd i szamdra, igy f(M) € {7 4,77 }.
Ha (M) #™ , akkor f nem taktikdzésbiztos. Igy f(M) = 7.
Ezek alapjan karakterizdlhaté a taktikdzasbiztossag.

~

Tetsz. f TVF pontosan akkor taktikdzdsbiztos, ha barmely
M profilra (M) minden szavazé legjobb [M-elérhetd alternativdja.




Szavazatmanipulaciék kovetkezményei

Példa: Rogzitsiik N = (X1,...,=<p)-t, és figyeljiik az i szavazét.



Szavazatmanipulaciék kovetkezményei

Példa: Rogzitsiik N = (X1,...,=<p)-t, és figyeljiik az i szavazét.
Eredeti szavazat =it (1,2,3,4,5,6,7,f (M), a, B,7,0,&,(,1m)



Szavazatmanipulaciék kovetkezményei
Példa: Rogzitsiik N = (X1,...,=<p)-t, és figyeljiik az i szavazét.
Eredeti szavazat =<i: (1,2,3,4,5,6,7,f(MN),a, 8,7,0,¢,(,1m)
Atrendezett szavazat jf‘: (5,7,3,2,4,6,1,1(M),d,e,7v,¢,n, a, B)



Szavazatmanipulaciék kovetkezményei

Példa: Rogzitsiik N = (X1 =n)-t, és figyeljiik az i szavazét.

Eredeti szavazat =i (1,2,3,4,5 6,7,f(M),a, B,7,9,e,(,n)
Atrendezett szavazat < : (5,7,3,2,4,6,1,1(1),d,e,7v,¢,n, a, B)
Feljavitott szavazat j-F: (1,2,3,4,1(MN),5,6,7,a, B,7,0,&,(,7m)
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Szavazatmanipulaciék kovetkezményei

Példa: Rogzitsiik [ = (=1,...,=p)-t, és figyeljiik az i szavazét.
Eredeti szavazat =<i: (1,2,3,4,5,6,7,f(MN),a, 8,7,0,¢,(,1m)
Atrendezett szavazat jf‘,: (5,7,3,2,4,6,1,1(M),d,e,7v,¢,n, a, B)
Feljavitott szavazat  <f: (1,2,3,4,f(M),5,6,7,a,8,7,6,5,(,n)

Ha az f TVF taktikdzasbiztos, akkor egyetlen atrendezés
vagy feljavitas sem valtoztathat a kozos dontésen.



Szavazatmanipulaciék kovetkezményei

Példa: Rogzitsiik [ = (=1,...,=p)-t, és figyeljiik az i szavazét.
Eredeti szavazat =<i: (1,2,3,4,5,6,7,f(MN),a, 8,7,0,¢,(,1m)
Atrendezett szavazat jf(: (5,7,3,2,4,6,1,1(M),d,e,7v,¢,n, a, B)
Feljavitott szavazat  <f: (1,2,3,4,f(M),5,6,7,a,8,7,6,5,(,n)

Ha az f TVF taktikdzasbiztos, akkor egyetlen atrendezés
vagy feljavitas sem valtoztathat a kozos dontésen.

Ha az f TVF taktikdzasbiztos és N’ a I

atrendezett-feljavitott véltozata, akkor (M) = ().



Szavazatmanipulaciék kovetkezményei

Példa: Rogzitsiik M = (=1,...,=p)-t, és figyeljik az i szavazét.
Eredeti szavazat =<i: (1,2,3,4,5,6,7,f(MN),a, 8,7,0,¢,(,1m)
Atrendezett szavazat jf(: (5,7,3,2,4,6,1,1(M),d,e,7v,¢,n, a, B)
Feljavitott szavazat  <f: (1,2,3,4,f(M),5,6,7,a,8,7,6,5,(,n)
Ha az f TVF taktikdzasbiztos, akkor egyetlen atrendezés
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vagy feljavitas sem valtoztathat a kozos dontésen.

Ha az f TVF taktikdzasbiztos és N’ a I
atrendezett-feljavitott véltozata, akkor (M) = ().

Ha az f TVF taktikazasbiztos, sziirjektiv és [1-ben minden
szavazé legjobb alternativaja a akkor f(I1) = a.
Biz: A sziirjektivitds miatt van olyan [T’ profil, amire with
f(M") = a. AN profil a " dtrendezett-feljavitott valtozat, ezért
f(N) = f(I") = a az elézé miatt. O

A Gibbard—Satterthwaite-tétel bizonyitasdhoz specidlis profilokat
tanulmanyozunk a tovébbiakban.
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Def: =<; jobbra shiftelése: onan jf-, amiben (M) elé keriil egy i
szamara [l-elérhetetlen alternativa, a tobbiek sorrendje valtozatlan.
A koz0s dontés egyetlen jobbra shiftelés sordn sem valtozik.
Biz: Az i szdmdra [M-elérhetd alternativdknak sem a halmaza, sem
a sorrendje nem valtozik jobbra shiftelés soran, igy a kozos dontés
is marad, ami volt: (M) = f(MN_;, <}). O
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Biz: Indirekt. Ha a senkinek sem [N’-elérhetd, akkor alkalmas
atrendezéssel a lesz mindenki legjobb szavazata.
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Ha M’ egy jobbra shiftelt profil, akkor (J;cpn A(I, 1) = A.
Biz: Indirekt. Ha a senkinek sem [N’-elérhetd, akkor alkalmas
atrendezéssel a lesz mindenki legjobb szavazata. I/gy
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Biz: Tfh |A| > 3, az f TVF taktikazasbiztos és I € L(A)V. T-bél
kaphaté egy jobbra shiftelt M*. Ekkor f(M*) = (1) és M* tetsz.
atrendezése is jobbra shiftelt.
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hogy <;-ben ill. <j-ben a és  kozvetleniil kovessék f(I1)-t.
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Mit is bizonyitottunk eddig?
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Biz: Tfh |A| > 3, az f TVF taktikazasbiztos és [ € L(A)V.



A G-S-tétel bizonyl’tésa

B[ D)
J szavazata: (.. H,D.,...,.

Biz: Tfh |A| > 3, az f TVF taktikazasbiztos és [ € L(A)V.

Azt igazoltuk, hogy barmely a € A alternativdhoz van olyan jobbra
shiftelt M7 = (=7 1,..., =<7 ,) profil és d(a) € N szavazd, amire
f(N?) =a, A(N?,d(a)) = A és A(N*,j) = {a} all minden j # i-re.

I szavazata:
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d(a) szavazata: ([a],[0},---,[0))

tobbi szavazat: (L, .. 0,[2))

Biz: Tfh |A| > 3, az f TVF taktikézasbiztos és M € L(A)V.

Azt igazoltuk, hogy barmely a € A alternativdhoz van olyan jobbra
shiftelt M7 = (=7 1,..., =<7 ,) profil és d(a) € N szavazd, amire
f(N?) = a, A(N?,d(a)) = A és A(I*, ;) = {a} all minden j # i-re.
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Azt igazoltuk, hogy barmely a € A alternativdhoz van olyan jobbra
shiftelt M7 = (=7 1,..., =<7 ,) profil és d(a) € N szavazd, amire
f(N?) = a, A(N?,d(a)) = A és A(I*, ;) = {a} all minden j # i-re.
Vegyiik észre, hogy ha d(a) N profilbeli szavazatdban a a legjobb
alternativa, akkor I a 17 profil egy atrendezett-feljavitott
valtozata. Ez azt jelenti, hogy d(a) egy a-diktator: ha d(a)
szavazatdban 2 a legjobb alternativa, akkor f(I) = a.



A G-S-tétel bizonyitasa

d(a) szavazata: ([a],[0},---,[0))
tobbi szavazat: (L, .. 0,[2))

Biz: Tfh |A| > 3, az f TVF taktikézasbiztos és M € L(A)V.
Azt igazoltuk, hogy barmely a € A alternativdhoz van olyan jobbra
shiftelt M7 = (=7 1,..., =<7 ,) profil és d(a) € N szavazd, amire
f(N?) = a, A(N?,d(a)) = A és A(I*, ;) = {a} all minden j # i-re.
Vegyiik észre, hogy ha d(a) N profilbeli szavazatdban a a legjobb
alternativa, akkor I a 17 profil egy atrendezett-feljavitott
valtozata. Ez azt jelenti, hogy d(a) egy a-diktator: ha d(a)
szavazatdban 2 a legjobb alternativa, akkor f(I) = a.

Hasonldan igazolhatd, hogy minden b € A alternativdhoz is van
egy d(b)-vel jelolt b-diktdtor. Ha d(a) # d(b) és d(a) ill. d(b)
legjobb vélasztasai a ill. b, akkor a = f(I1) = b5, ami ellentmondas.
Ezért d(a) = d(b) = d teljesiil barmely a, b € A alternativakra, és
d diktator. O
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