Bevezetés a szamitaselméletbe I1.
7. gyakorlat 2003 marcius 28.

Grafok matrixai, szamelmélet

. Legyen A egy egyszerti irAnyitatlan graf szomszédsagi matrixa. Mutassuk meg, hogy ha 42 matrix minden
eleme 0 vagy 1, akkor G nem tartalmaz négy hossza kort!

. Tegyiik fel, hogy egy paros grif nem tartalmaz teljes parositast. Igazoljuk, hogy adjacencia matrixa
szingularis, azaz determindnsa nulla! (Segitség: lassuk be, hogy a determinansban szereplo kifejtési tagok
mindegyike 0.)

. Legyen A és B egy hurokél-mentes graf szomszédsagi, ill. illeszkedési matrixa. Mi mondhaté a BBT — A
matrixrol?

. Igazoljuk, hogy 6t egymast kdvets egész szam szorzata oszthat6 30-al!
. Lehet-e négy egymést kdveto primszam Osszege is prim?

. Mutassuk meg, hogy

(a) 24|a(a® — 1), ahol a paratlan egész;

(b) 360|a®(a® — 1)(a® — 4), ha a tetszdleges egész;

(c) 24|a® + 23, ahol a 2-vel és 3-mal nem oszthat6 szam.

. Bizonyitsuk be, hogy ha 2™ — 1 prim, akkor n is prim!

. Bizonyitsuk be, hogy négy egymast kévets pozitiv egész szadm koz6tt mindig van olyan, amelyik a mésik
harom mindegyikéhez (kiilon-kiilén) relativ prim.

. Péter a XX. szazad méasodik felében sziiletett, éppen nagyapja 53. sziiletésnapjan. Kettejiik sziiletési
évszamai nem relativ primek. Hany éves Péter?



