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Bevezetés a szamitaselméletbe I1.
2. gyakorlat 2003. februar 21.

Szinezések, paros grafok

. Melyik igaz az alabbi allitdsok koziil?
(a) Ha egy paros grafnak létezik Hamilton-kore, akkor paros sok pontja van.

(b) Ha egy paros graban van Euler-kor, akkor a két pontosztily mérete megegyezik.

(¢) HF Ha egy paros grafban van Euler-kor, akkor paros sok éle van.
. Mekkora lehet w(G) értéke, ha G egy paros graf?

. Hatarozzuk meg az aldbbi grafokban a maximaélis klikkméret és a kromatikus szam értékét!

. A G, graf csucsai az n hosszta 0-1 bitsorozatoknak felelnek meg. Két cstics pontosan akkor szomszédos,
ha a megfeleld bitsorozatok pontosan egy bitben térnek el egyméastél. Hatarozzuk meg a maximaélis
klikkméretet! Es mennyi a kromatikus szam ?

Egy G graf cstcsai az {1,2,...,100} szdmoknak felelnek meg. Két cstcs kozott pontosan akkor fut él, ha
a megfeleld i és j szamokra |i — j| < 10 teljesiil. Mennyi x(G) értéke?

Mutassuk meg, hogy barmely G graf cstcsai sorbarendezhetSk agy, hogy a csticsokat ebben a sorrendben
moh6 moédon szinezve x(G) szint hasznélo szinezéshez jutunk.

A G graf fokszamainak sorozata d; > ds > ... > d,. Bizonyitsuk be, hogy

x(G) < Inax { min{d; + 1,4} }.

HF Egy n = 2k pontu teljes grafbol elhagytuk egy Hamilton-kor éleit. Mennyi az igy kapott graf
kormatikus szdma?

HF A V(G) ={1,2,...,1023} ponthalmazon definidljunk egy grafot tgy, hogy két pont kozstt akkor és
csak akkor legyen él, ha a két szdm koziil az egyik osztja a masikat. Hatérozzuk meg x(G) értékét!

HF Mutassuk meg, hogy egy jo szinezesben legfeljebb w(G) szin lehet egyforma. Ennek segitsegevel
mutassunk also korlatot a kromatikus szamra w(G) es a pontok szamanak felhasznalasaval! (G a graf
komplementeret jeloli.)

HF Adott a sikon néhany egyenes, melyek koziil semelyik harom nem metszi egymast egy k6z6s pontban.
Tekintsiik az egyenesek metszéspontjait egy G graf pontjainak, és a graf élei legyenek az egyes egyeneseken
szomszédosan elhelyezkeds csucspéarok. Igazoljuk, hogy x(G) < 3. (Segitség: valamilyen moho szinezést
érdemes mutatni, csak arra kell rajonni, hogy milyen sorrendben érdemes a pontokat kivalasztani.)



