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Euler-Fermat-tétel, csoportok

. Mely n szamokra teljesiil, hogy 2¢(n) =n ?

Milyen maradékot ad 99-el osztva
(a) 1996968
(b) 199659 ?

Mi az utolso két szamjegye (tizes szdmrendszerben) az alabbi szamnak:

(a) 199720012009

2005
(b) HF 1997200377 2

. Bizonyitsuk be, hogy n” — n oszthat6 42-vel, tetszéleges n egész esetén!

Félcsoportot, csoportot illetve Abel-csoportot alkot-e az alabb megadott H halmaz a x mtvelettel?

(a)

H az egész szamok halmaza és az a,b € H szdmokra a * b := a + b + 1, ahol a szokasos Osszeadas
szerepel;

(b) H:={1,2,...,6}. Tovabba a*b:=ab (mod T7);

(¢) H:={1,2,...,7}. Tovabba a*b:=ab (mod 8);

(d) H az egész szamok halmaza és az a,b € H szamokra a x b := a®;

(e) H azon f fiiggvények halmaza, melyek f(z) = cx + d alakdak, ahol ¢ # 0. A x mivelet pedig a
fiiggvények egymas utan valé alkalmazasa (amit analizisbdl f o g-vel jeloltetek.)

(f) HF H a valos szamok halmaza és a * b := a + b + ab.

(g) HF H a 2002 pozitiv osztéinak halmaza, és az a,b € H szamokra a * b := d(a,b), azaz a és b
legnagyobb k6z6s osztdja.

(h) HF H azon modulo m maradékosztalyok halmaza, amelyek m-mel relativ primek. Tovabba axb := ab

(mod m);

HF H egy halmaz hatvanyhalmaza (Gsszes részhalmazinak halmaza), és az a,b € H részhalmazokkal
axb:=(a\b)U(b\ a) (amit szimmetrikus differencidnak is neveznek);

HF Melyik az a legkisebb pozitiv szam, amely osztéinak szdma 97

HF Milyen maradékot ad 103-mal osztva 205206°"" 2

HF Oldjuk meg az alabbi kongruencidkat!

(a)
(b)

71200t =5 (mod 13);
1999 =5 (mod 13)

HF Mutassuk meg, hogy ha a'? + b'? + ¢!? oszthato 7-tel, akkor 712-nel is!

HF Mely m > 1 egészre és p primre teljesiil, hogy ¢(pm) = ¢(m) ?

HF Tudjuk, hogy az a egész szamra a'°® =5 (mod 31) és a!® =19 (mod 31). Milyen maradékot ad
31-gyel val6 osztaskor az a szam?



