Bevezetés a szamitaselméletbe I1.
5. gyakorlat 2002. marcius 14.
Csiitortok 10-12 IB-140 és péntek 8-10 IB-145

Perfekt grafok, élszinezés

. Perfektek-e az alabbi grafok? Hatarozzuk meg az alabbi grafok élkromatikus szamat (vagy kromatikus
indexét)!

. Az alabb felsorolt graftulajdonsagok koziil melyek 6roklédnek minden feszitett részgrafra?
(a) sikbarajzolhatosag;

(b) sikba nem rajzolhat6sag;

(c) osszefligglség;

(d) kormentesség;

(e) élgrafnak lenni;

. Igazoljuk, hogy a legalabb 6t hossza paratlan kordk illetve azok komplementere minimalis imperfekt graf!
. Mutassuk meg, hogy az intervallumgrafok perfektek Lovasz tételének felhasznéilasa nélkiil is.

. A Gy graf (k > 2) egy (v1,v2,. . .,v2;) Hamilton-korbdl, valamint a k darab tovabbi {v1, vg41}, {v2, Vg42}, - - -
{vk,v2r } élb6l kapjuk.

(a) Hatarozzuk meg G}, élkromatikus szamét.
(b) HF Hatarozzuk meg G}, kromatikus szamat is tetszoleges k-ra.

. Legyen G 100-reguléris egyszert graf 2001 ponton. Hatarozzuk meg x'(G) értékét.

. HF Mutassuk meg, hogy
a(G)+w(@) < V| +1.

. HF Legyen A a G iranyitatlan graf adjacencia (szomszédsagi) matrixa, és jeldlje E az |V (G)| x |V(G)]
méretd egység matrixot. Mutassuk meg, hogy

r(A+E) > a(G),

ahol r(M)-mel az M matrix rangjat jeloljiik. (Segitség: Ez a példa egyéltalan nem olyan nehéz, mint
amilyennek tiinik.)

. HF El6bb paratlan, majd péaros n esetére is hatarozzuk meg az n pontu teljes graf élkromatikus szamat!

. HF Legyen G egy 3-regularis graf, amire x'(G) = 3 és a szinek permutéciojatol eltekintve az élek csak
egyféleképpen szinezhetSk 3 szinnel. Igazoljuk, hogy G-nek van Hamilton-kore!

Fiiggetlenségi szam. Egy maximalis fliggetlen ponthalmaz mérete;

Egy minimélis lefogd ponthalmaz mérete;

Egy maximélis fiiggetlen élhalmaz mérete;

Egy minimalis lefogd élhalmaz mérete;

Maximalis fokszam;

Klikkszam. Egy maximalis méreti klikk pontjainak szama;

Kromatikus szdm. Egy minimalis szamu szint hasznalé szinezésben felhasznalt szinek szama;
Elkromatikus szdm vagy kromatikus index. Az élek egy minimélis szamu szint hasznalo szinezésben fel-
hasznalt szinek szama;



