Bevezetés a szamitaselméletbe 1.
4. gyakorlat 2002. marcius 7-8.
Csiitortok 10-12 IB-140 és péntek 8-10 IB-145

Grafok szinezése

. Hatarozzuk meg az al4dbbi grafok kromatikus szdmét és maximalis klikkméretét!

Mennyi w(G), ha G egy paros graf legaldbb egy éllel?
Milyen 6sszefiiggés irhato fel az w(-) és az a(-) fliggvények kozott?

A G grafra V(G) = {vi,vs,...,vs1}, tovibba a v; és v; pontok kozétt pontosan akkor van él, ha % =3k
valamely k # 0 egésszel. Mennyi x(G)?

Bizonyitsuk be a x(G) > |V (G)|/a(G) egyenlétlenséget!
Igazoljuk, hogy x(G) < 7(G) + 1!

Mutassuk meg, hogy barmely G graf csicsai sorbarendezhetSk tgy, hogy a csticsokat ebben a sorrendben
moho6 modon szinezve x(G) szind szinezéshez jutunk.

A @ graf fokszamainak sorozata di > ds > - -+ > d,. Bizonyitsuk be, hogy

x(G) < Inax { min{d; + 1,i} }.

HF A V(G) ={1,2,...,1023} ponthalmazon definialjunk egy grafot tgy, hogy két pont kozott akkor és
csak akkor legyen él, ha a két szam kozil az egyik osztja a méasikat. Hatarozzuk meg x(G) értékét!

10. HF Bizonyitsuk be, hogy x(G)x(G) > |V(G)|.

11. HF Egy n = 2k pontu teljes grafbdl elhagytuk egy Hamilton-kor éleit. Mennyi az igy kapott graf
kormatikus szdma? Mi a helyzet, ha n = 2k + 1 pontu teljes grafbol hagyjuk el az éleket?

12. HF Tetszbleges k,l > 0 egészekre mutassunk példat olyan grafra, ahol x(G) = k, a(G) =1 és |[V(G)| =
x(G)a(G).

13. HF Adott a sikon néhany egyenes, melyek koziil semelyik harom nem metszi egymast egy kozos pontban.
Tekintsiik az egyenesek metszéspontjait egy G graf pontjainak, és a graf élei legyenek az egyes egyeneseken
szomszédosan elhelyezkedd cstucspéarok. Igazoljuk, hogy x(G) < 3. (Segitség: valamilyen moho szinezést
érdemes mutatni, csak arra kell rajonni, hogy milyen sorrendben érdemes a pontokat kivalasztani.)

(@) Egy maximaélis fiiggetlen ponthalmaz mérete;

7(G) Egy minimalis lefogé ponthalmaz mérete;

v(G) Egy maximalis fliggetlen élhalmaz mérete;

p(G) Egy minimalis lefogé élhalmaz mérete;

A(G) Maximalis fokszam;

w(G) Egy maximalis méreti klikk pontjainak szama;

x(G) Egy minimalis szamu szint hasznalo szinezésben felhasznélt szinek szédma.



