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Bevezetés a szamitaselméletbe
10. gyakorlat 2002, november 18.

Komplex szamok

Végezziik el az alabbi miveleteket!

N g 4+
a) (2—1)(5i—3) b) (2+1)3 c) FpY
6+ 3i 1
18
d) i ‘6 3i hora

Abrazoljuk a komplex szamsik azon z pontjainak a halmazat, amelyekre teljesiil, hogy

(a) 2< Imz<1 (b) 1< |z <2 (€) z-2=4 (d) z+z2>0

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket a komplex szamok kérében:

2_ .
(a) 2 =2i @ =F |2 T =g
(b) 224+22+3=0 2 z+1
(€) 24z = 2|2| (e) HF 21 —322-1=0

Szamitsuk ki a v/ 1+ i1/3 szamok trigonometrikus alakjait.
Legyen €; és €3 a két nem valés harmadik egységgyok. Szamitsuk ki az e} + €} értékét, n =1,2,3,...
Mutassuk meg, hogy

(a) a 3-mal oszthatéd szdmok ,ugyanannyian vannak”, mint az egészek;
(b) a komplex szdmok szdmok ,legaldbb annyian vannak”, mint az y = x egyenes pontjai.
Bizonyitsuk be, hogy az alabbi halmazok megszamlalhat6é (Ng) szdmossagiak.
(a) A sik egész koordinataju pontjai;
(b) A sik racionalis koordinataja pontjai;
(¢) A racionélis szamokbdl alkotott 2 x 2-es matrixok;
(d) Az egész koordinataju haromszogek halmaza (egybevigd haromszogeket egyforméknak tekintiink);
)

(e) Azon bitsorozatok halmaza, amelyben véges sok 1-es fordul el6 (de a sorozatok végtelen hosszuak).
Legyen n pozitiv egész. Szamitsuk ki az Osszes n-edik egységgyOk Osszegét és szorzatit!
Mi a 2z = (1 — )29 — (1 + i)2%°02 komplex szdm kanonikus alakja?

Hol helyezkednek el a kompex szédmsikon a 2™ = ¢ egyenlet gyokei, ha a) ¢ egy tetsz6leges pozitiv valés szam, b) ¢ egy
tetszoleges komplex szam?

14-t3

1—;; alakd szdmoknak, ha t befutja a valos szamok halmazat? Es ha az

Mi a mértani helye a komplex szdmsikon az

1444

i alaka szamokat nézziik?



