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Bevezetés a szamitaselméletbe I1.
2. gyakorlat, 2007. februar 21.

Koblinger Egmont <egmont@cs.bme.hu>

Grafszinezések 1.

Bizonyitsuk be, hogy ha egy paros graf minden csticsanak fokszama 4, akkor van benne olyan kér, melynek
hossza legalabb 8.

Hany szin sziikséges az alabbi graf pontjainak kiszinezéséhez?

Legyen V(G) = {v1,...,v100}, ahol v; és v; kozott akkor és csak akkor megy él, ha 7 > |i — j|. Mennyi G
kromatikus szama?

Legyenek GG cstcsai az Osszes természetes szamok és legyen az n és m csics éllel 6sszekétve pontosan
akkor, ha n + m péaratlan. Mennyi a graf kromatikus szama?

A V(G)=1,2,...1023 ponthalmazon definidljuk a G grafot ugy, hogy benne k és m pontosan akkor van
Osszekotve éllel, ha nem egyenlGek és az egyik osztja a méasikat. Hatarozzuk meg x(G) értékeét.

Bizonyitsuk be, hogy minden n csticst grafra x(G) - x(G) = n.
Bizonyitsuk be, hogy minden péaros G grafra x(G) = w(G).
Bizonyitsuk be, hogy tetszGleges egyszerd grafra |E(G)| > (X{V).

Igaz-e, hogy minden egyszerd G grafnak van olyan x(G) szinnel valé szinezése, melyben az egyik szinosz-
taly a(G) csicsot tartalmaz? (a: fliggetlen pontok maximalis szama.)

Mutassuk meg, hogy ha G; és Ga két graf ugyanazon a V cstcshalmazon, G pedig a szintén ezen a
csucshalmazon definialt, Gy és G4 éleinek uni6jat tartalmazo graf, akkor x(G) < x(G1)x(G2).

Legyen adva a sikon véges sok egyenes, melyek koziil semelyik harom sem metszi egymaést egy pontban.
Legyenek a G graf csicsai a metszéspontok, élei pedig az egyes egyeneseken a szomszédos cstucsparok
kozotti szakaszok. Bizonyitandd, hogy x(G) < 3.



