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Bevezetés a szamitaselméletbe 1.
11. gyakorlat, 2005. november 28.

Koblinger Egmont <egmont@cs.bme.hu>
Grafok — Bevezetés

Van-e olyan (legaldbb két pontd) graf, melyben minden pont foka kiilonbozs?

Van-e olyan egyszert graf, amelyben a pontok foka rendre
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b
c
d
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1,2,2,3,3,3;
1,1,2,2,3,4,4;
5,5,5,6,6,6,7,7,7;
1,2,2,3,4,4,5, 6, 6;
1,1,3,3,3,3,5,6,8,9;
2,3,3,4,5,6,77
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Igazoljuk, hogy tetszéleges grafban a pératlan foka pontok szama paros.

Hany olyan egyszerd graf van, melynek fokszamai: 2,3,3,4,6,6,67

Milyen komponensekbdl allhat egy graf, ha minden pontjanak a foka legfeljebb 27
Bizonyitsuk be, hogy minden faban van olyan pont, amit az 6sszes leghosszabb it tartalmaz.

Hany 3 hosszu kor talalhaté abban a grafban, amelyet az n szogponta K, teljes grafbol kapunk,
ha egy élét elhagyjuk?

Rajzoljuk fel az Gsszes 3, 4, ill. 5 pontu fat (az izomorfakat csak egyszer).

Hany olyan, paronként nem izomorf 5 ponta és 8 éld egyszerd graf létezik, melyben pontosan két
darab harmadfoka pont van?

Hany paronként nem izomorf 4 pontt és 3 éld egyszerd irdnyitott graf létezik?

Hany olyan paronként nem izomorf 6 pontiu Osszefiiggs egyszer graf 1étezik, melyben két masodfoki
és négy harmadfokia pont van?

Egy graf izomorf a komplementerével. Mutassuk meg, hogy Osszefiiggd.
Rajzoljunk a komplementerével izomorf 5, ill. 6 ponta grafot.

Egy négyregularis (minden csucs fokszama 4) Osszefiiggs grafbol toroljik egy fa éleit. Bizonyitsuk
be, hogy a maradék legalabb két kort tartalmasz.

Rajzoljuk le azt a gréafot, melynek pontjai a 4 hosszd nullakbél és egyesekbl 4ll6 sorozatok, és két
csacs akkor van éllel Gsszekdtve, ha egyik a masikbdl egy ,forgatissal” megkaphato, azaz ha az
egyik a (b1, b, b3, by), akkor a masik a (ba, bs, by, b1) sorozathoz tartozé pont.

Az el6re megszamozott (cimkézett) n darab pont k6zé hanyféleképp huzhatunk be éleket ugy, hogy
egyszerd grafhoz jussunk?

Hany kiilonb6z6 olyan kormentes graf létezik n cimkézett ponton, amelyben az élek szdma vala-
milyen n — 1-nél kisebb fix k szam, és amiben pontosan n — k — 1 izolalt pont van?

Hany kiilonb6zé fa adhaté meg n ponton?
Rajzoljuk le a 447741 Priifer-koda fat.
Egy F fa Priifer-kodja csupa kiilonb6z6 szambol all. Hogyan jellemezhetjiik F-et?

Valasszuk meg az x értékét ugy, hogy az alabbi sorozat egy olyan fa Priifer-kodja legyen, amelyben
minden pont fokszama paratlan szam. Adjuk is meg ezt a fat! A sorozat: 1,1,5,x,6,6,8. (Egy n
cstcsu fa Priifer-kodjaba most beleértjitk annak (n — 1)-edik, n-nel egyenld elemét is.)



