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[ZH 2006. marcius 28.] Legyen G egy Osszefiiggs graf, amiben minden pont foka paros. Igaz-e,
hogy ha elhagyjuk G-bdl egy korének éleit, akkor a maradékban biztosan van Euler-korséta?

Mutassunk Hamilton-kort a kévetkezds grafokban, vagy lassuk be, hogy nincs!

Legaldbb hany éle van egy olyan hat pontu grafnak, melynek van Hamilton-kore?

Létezik-e olyan 6 pontu és 11 illetve 12 éld graf, melyben nincs Hamilton-kor?
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Egy 12 {8s tarsasdgban mindenki legalabb 6 embert ismer (az ismeretség kolesonos). Bizonyitsuk
be, hogy leiilhetnek egy kerek asztal koré ugy, hogy mindenki ismerje a szomszédait!

Egy 20 {8s tarsasagban mindenki ugyanannyi embert ismer (az ismeretség kolesonds). Bizonyitsuk
be, hogy letiltethetSk egy kerek asztal koré vagy tgy, hogy mindenki ismerje a szomszédait, vagy
ugy, hogy senki se ismerje a szomszédait!

Van-e olyan egyszerd graf, melynek van FEuler-korsétaja, tovibba paros szamu pontja és paratlan
szamu éle van?

[ZH 2012. november 22.| Tth az egyszert G grafnak 100 cstucsa van, ezek koziil u és v foka 45,
a tobbi csicsé pedig legalabb 55. Igazoljuk, hogy G-ben van Hamilton-1ut.

[ZH 2013. november 28.] Tudjuk, hogy az n > 20 pontu G egyszeri grafban minden pont foka
legalabb (n + 4)/2. Bizonyitsa be, hogy G -ben van két olyan Hamilton-kor, amelyeknek nincsen
kozos elik!

[gazoljuk, hogy ha egy 2k + 1 ponti egyszerti grafban minden pont foka legaldbb k, akkor a
grafban van Hamilton-tt!

[pPZH 2011. december 1.] Tudjuk, hogy a 99 cstcsu, egyszeri G ‘graf maximaélis fokszama
A(G) = 30, méasrészt G-nek van Euler-kore. Mutassuk meg, hogy a G komplementergrafnak is
van Euler-kore.

Legyen G a {pi1,p2,...,p2001} ponthalmazon az az egyszerd graf, amire (p;p; € E(G)) <=
li — j| < 2. Van-e G-ben Euler-korséta, Euler-séta, Hamilton-kor ill. Hamilton-ut?

[gazoljuk, hogy ha egy graf minden pontjanak foka 4, akkor élei szinezhetSk piros és kék szinekkel
gy, hogy minden él teljes hosszaban egyszind legyen és minden ponthoz két piros és két kék él
illeszkedjék.

Bizonyitsuk be, hogy ha egy 3-reguléris G' grafban van Hamilton-kor, akkor G élei harom szinnel
szinezhetk ugy, hogy azonos szint éleknek ne legyen kozos végpontjuk!

Mutassuk meg, hogy ha egy G grafban van Hamilton-kor, akkor a G —wv ill. a G —e graf G barmely
v csticsara és barmely e élére is Osszefiiggd.



16. Tegylik fel, hogy G 6f graf és K egy olyan kore G-nek, aminek tetszéleges élét torolve, a kapott
ut G egy leghosszabb tutja. Bizonyitsuk be, hogy K a G Hamilton-kore.

17. Egy teljes graf minden élét irdnyitsuk meg valamelyik irdnyban. Bizonyitsuk be, hogy az igy
kapott grafban van irdnyitott Hamilton-ut!



