SzA XII. gyakorlat, 2014. november 28. Drétos Marton
3+2=1 drotos@cs.bme.hu

1.

Bizonyitsuk be, hogy 391* — 1 oszthato 5-tel!

2. Ha 10839-et és 11863-at elosztjuk ugyanazzal a hdromjegyd szammal, akkor ugyanazt a maradékot
kapjuk. Mi ez a maradék?
e
3. Mi a 40302 ytols6 harom, a 293" utolso két és a 75" szam utolso jegye tizes szamrendszerben?
4. Gyorshatvanyozassal szamitsuk ki 7' (mod 5) értékét!
5. Bizonyitsuk be, hogy tetszSleges p primszamra: (a + b)? = a? + b (mod p)
6. Bizonyitsuk be, hogy minden n természetes szamra n'! + 10n oszthato 11-gyel!
7. Gyorshatvanyozéssal szamitsuk ki 77 (mod 19) értéekeét!
8. Hatarozzuk meg x-et!
(a) 49* =z (mod 15)
(b) 4269 = 2 (mod 13)
(c) 219 =5 (mod 13)
9. Milyen maradékot ad a 31-gyel osztva, ha a'® =5 (mod 31) és a'®' =19 (mod 31)?
10. Milyen maradékot ad 59%° 101-gyel osztva?
11. Mi az utols6 harom jegye a 999777 szamnak?
12. Mi az utols6 két jegye az 1997200" szamnak?
13. Legyenek m és n pozitiv egészek, tovabba m | n. Bizonyitsuk be, hogy ¢(m) | ¢(n).
14. Mely n szamokra lesz ¢(n) primszam? Mikor lesz ¢(n) paratlan?

Hasznos tudnivalok

p(m): 1 és m kozotti m-hez relativ primek szama; p(p) = p — 1, ha p prim
¢(p*) = p* —p*~', ha p prim
p(a-b) = ¢(a) - ¢(b), ha (a,b) =
p(n) =TI = pf ") = TI(p = Dpf* ' = nTI1 - )

Ha (a,m) = 1, akkor a®*™ =1 (mod m)

Ha p prim, akkor a = a” (mod p)



