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1. Adjunk meg egy maximalis parositast a kovetkezs grafban az alternalé utas modszerrel!

. Adjunk meg maximélis fliggetlen élhalmazt és minimaélis lefogd ponthalmazt a kévetkezd

grafokban!
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. Hatarozzuk meg o(G), 7(G),v(G), p(G) értékét a G = K, ,, teljes paros grafral
. A 2000 cstuesu G gratban 7(G) = 678. Igazoljuk, hogy G-ben nincs teljes parositas!

. Mutassuk meg, hogy ha az n pontt G grafban nincs hurokél és 7(G) = n—1, akkor G = K,,!
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[PPZH 2010. 8sz] Mutassunk olyan 10 pontu sszefiiggd, egyszertd G grafot, amihez tugy
lehet egy élt hozzaadni az egyszertiség megtartasaval, hogy a v(G) és a p(G) értéke is
megvaltozik ennek hatasara.

AV ={2,3,...,2007} ponthalmazon definialjuk a G(V, E) grafot ugy, hogy (z,y) € £ &

rfyAytzx (atb: anem osztdja b-nek)! Van-e G-ben teljes parositas?

[pPZH 2011. december 14.] Legyen a G = (V,E) grif csicshalmaza V =
{v1, v2, U3, v4, 5,06}, €lel pedig E = {vv; : % € Z}. Hatarozzuk meg a v(G), 7(G), a(G),
p(G) paramétereket.

. Igazoljuk, hogy az n pontu G paros gratban o(G) > n/2!

[ZH 2009. oktober 19.] Legyen G az a graf, mely hét darab egyenként 287 pontu teljes
graf pontdiszjunk egyesitése. Hatarozzuk meg az o(G), 7(G), p(G), v(G) értékeket!

[ZH 2012. november 22.] Legyenek vo, v3,...,v7 a G egyszerd graf csticsai, és pontosan
akkor fusson v; és v; kozott él, ha i? — 1-nek és j2 — 1-nek van 1-nél nagyobb kozos osztoja.
Rajzoljuk le G egy attekinthets diagramjat, szamitsuk ki a GG-ben taldlhaté fliggetlen élek
ill. fiiggetlen cstcsok maximalis szamat (v(G)-t és a(G)-t), valamint a G-t lefogd pontok
ill. élek minimalis szamat (7(G)-t és p(G)-t).

A G grafnak 2n pontja van és tudjuk, hogy minden pont foka legalabb n. Hatarozzuk meg
v(G) és p(Q) értékeét!

Legyen egy 2n csiicsu egyszerd graf minden csticsdnak fokszama legalabb n. Mutassuk meg,
hogy 7(G) > n!

Tegyiik fel, hogy a GG graf minden Osszefiiggé komponense egy kor. Mi az a legkisebb m
szam, amire teljestl, hogy G-hez hozza lehet venni m (megfelelGen valasztott) élet ugy,
hogy az 1j grafban legyen teljes parositas? Mikor l1étezik ilyen m szam?



15. Egy G 0Osszefliggs graf olyan, hogy tetsz6leges pontjat elhagyva a maradék grafban létezik
teljes parositas. Bizonyitsuk be, hogy G-ben nincs elvago él! (Egy él elvago, hogyha az élet
elhagyva megsziinik a graf osszefiiggGsége.)

16. Bizonyitsuk be, hogy A(G)7(G) > |E|! A(G) a G graf maximalis fokszama.

17. Bizonyitsuk be, hogy egy haromszog- és hurokmentes G gratban a(G)7(G) > |E|!

Hasznos tudnivalok

o «a(G): fliggetlen csticsok maximalis szama G-ben

e v(@G): fiiggetlen élek maximalis szama G-ben (maximalis parositas)

o p(@G): lefogo élek minimélis szaima G-ben (csak akkor értelmezett, ha nincs izolalt pont)
o 7(G):

e a(G) < p(G), v(G) < 7(G)

e Gallai: a(G) + 7(G) = n, valamint ha nincs izolalt pont, akkor v(G) + p(G) = n

lefog6 csticsok minimalis szama G-ben

e Konig: paros grafokral v(G) = 7(G); a(G) = p(G), ha nincs izolalt pont

o Tutte: G(V, E) grafban 3 teljes parositas < G-bdl elhagyva tetszéleges S C V' pontokat a keletkezd graf
paratlan csicsi komponenseinek szama nem nagyobb |S|-nél.



