SzA 1V. gyakorlat

Baratkozas a grafokkal

2012. szeptember 27.

1. Irjuk fel a kovetkezs grafok szomszédossagi matrixat!
2 3 2 5
1 4 5 1 3 4
2. Adott egy 5 ponti graf élek nélkiil. Irjuk fel a lancolt szomszédossagi listajat, majd htuzzuk

be sorrendben a kovetkezd (iranyitatlan) éleket: (1,3), (4,5), (5,5), (2,3), (1,2), (3,4), (1,4),
(1,2).

3. (a) Mi a Priifer-kodja a kovetkezs fanak?

1 2 3
4 5 ~— 6 7
(b) Rajzoljuk le azt a fat, aminek 3 5\13)
2,5,5,1,4,6,6,5 a Priifer-kodja!
4

4. Mennyi a kovetkezd grafban a minimalis fe-
szit6fa sulya? Hany kiilonb6z6 minimalis fe-
szitéfa van?

5. [ZH 2009. november 23.] A kovetkezs tombok egy graf szomszédossagi listajat irjak
le. A cstcshoz tartozé mutatok listaja: ’ 3 ‘ 6 ‘ 5 ‘ 4 ‘ 2 ‘ Az éleket leiré lancolt lista:
4 (4121321321451
10| * | *|[7]8|1]|9|*|*]|*
Rajzolja le a grafot!

6. [p6tZH, 2011. december 1.] Az egyszerti, Z i Z Z z I
irdnyitatlan, 3-regularis G' graf szomszédos- 51 710 7
ségi matrixanak bizonyos elemei kitorlgdtek, AG@ =95 9 1 01 2
csupan az alabbi maradt meg: 2?2?77 71

777 1 1 7

Rajzoljuk le a G grafot (pontosabban annak egy diagramjat).

7. Az el6re megszamozott (cimkézett) n darab pont kézé hanyféleképp huzhatunk be éleket
ugy, hogy egyszerii grathoz jussunk?

8. [p6tZH, 2008. december 5.] A K4 graf minden éléhez kivalasztunk 3 kiilonb6z§ szamot az
{1,2,3,4,5} halmazbol. Bizonyitsuk be, hogy barhogyan is tessziik ezt, lesz két kiilénb6z6
él, amikhez ugyanazt a harom szamot valasztottuk.
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Bizonyitsuk be, hogy egy grafban a paratlan fokszamu pontok szama paros!
Rajzoljuk le az Gsszes olyan fat, ami izomorf a komplementerével!

[ZH, 2011. oktober 13.] Az F' fa Prifer kodja (1,2,2,3,3,3,4,4,4,4). Hany éle van F'
komplementerének?

Egy fanak 8 cstucsa van, fokszamai pedig kétfélék. Mi lehet ez a két szam?

Legalabb hény 6sszehasonlitas kell ahhoz, hogy egy n elemt témbbdl egy olyan tagot talal-
junk meg, ami a témb 10 legkisebb eleme ko6zé tartozik?

[p6tZH, 2008. december 5.] Legfeljebb hany pontja lehet annak a 19 éli G grafnak,
amiben minden pont fokszama legalabb 37

[ZH, 2011. oktober 13.] Az abran lathato
G grafnak megjeloltiik egy F' feszitéfajat és
a feszitGfa éleinek silyait. Hatarozzuk meg,
mennyi lehet a G graf feszit6fan kiviili éle-
inek miniméalis Osszsulya akkor, ha F mini-
malis sulyu feszit6faja G-nek.

[ZH, 2006. marcius 28.] Rajzolja fel az 6sszes olyan paronként nem izomorf egyszert,
Osszefiiggd 5 ponta grafot, amelyben pontosan egy kor van és a maximalis fokszama legfel-
jebb 3.

Egy n pontu fa Priifer-kodjaban k kiillonb6z6 szam szerepel. Hany els6foka pontja lehet
ekkor a fanak?

Hany 60 csticst, 1768 éld, paronként nem izomorf egyszerd graf 1étezik?
Hény olyan kiilénbo6z6 fa adhaté meg n cimkézett ponton, amely nem tt?

Hany éle van az n pontu egyszerd Osszefiiggs grafnak, ha pontosan 3 kiilénboz6 feszitéfaja
van?

Egy teljes graf ponthalmaza x1, xa, ..., Tk, y1, Y2, . . ., Y- Az (2, ;) élek koltsége (silya) 1,
az (y;,y;) éleké 2, az (x;,y;) éleké 3. Mennyibe keriil a legolcsobb feszit6fa?

Igaz-e, hogy tetszéleges G egyszerd graf esetén vagy G, vagy a komplementere Osszefiiggs?

Bizonyitsuk be, hogy egy n pontd faban a méasodfoktd pontok szama nem lehet pontosan
n — 3!

Igaz-e, hogy ha G egyszeri graf, akkor élei iranyithatok tgy, hogy ne jojjon létre irdnyitott
kor?

Egy n ponti egyszeri grafban minden pont foka legalabb 7. Bizonyitsuk be, hogy a graf
Osszefiiggd!

Egy graf izomorf a komplementerével. Mutassuk meg, hogy 6sszefiiggs!

& [potp6tZH 2010. 6sz] Mutassuk meg, hogy barmely véges G grafnak legalabb |V (G)|—
|E(G)| komponense van.

& Bizonyitsuk be, hogy ha T7 és T, két fa ugyanazon a véges ponthalmazon, és e; T} éle,
akkor létezik Th-nek egy ey éle, hogy 1) — ey + e5 és Ty — e5 + € is fa.



