SzA VIII. gyakorlat

Gorog betiik, és kicsit elkezdiink szinezni is

2011. oktober 25.

Hasznos tudnivaldk

a(G): fuggetlen cstucsok maximélis szdma G-ben

e v(G): fuggetlen ¢lek maximalis szama G-ben (maximalis parosités)

e p(G): lefogo élek minimalis szama G-ben (csak akkor értelmezett, ha nincs izolalt
pont)

o 7(G): lefogd cstcsok minimalis szama G-ben

e a(G) <p(G), v(G) <7(G)

e Gallai: «(G)+7(G) = n, valamint ha nincs izolalt pont, akkor v(G) + p(G) =n

e Konig: paros grafokra! v(G) = 7(G); a(G) = p(G), ha nincs izolalt pont

e Tutte: G(V, F) gratban 3 teljes parositas < G-bdl elhagyva tetszéleges S C V
pontokat a keletkezd graf paratlan csicsu komponenseinek szama nem nagyobb
|S]-nél.

Feladatok

1. Adjunk meg maximalis fiiggetlen élhalmazt és minimaélis lefogdé ponthalmazt a
kovetkezs grafokban!
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2. Hatéarozzuk meg a(G), 7(G), v(G), p(G) értékét a G = K, ,, teljes paros grafral

3. A 2000 cstucsu G grafban 7(G) = 678. Igazoljuk, hogy G-ben nincs teljes paro-
sitas!

4. Mutassuk meg, hogy ha az n pontu G grafban nincs hurokél és 7(G) =n — 1,
akkor G = K,,!

5. [potpotZH 2010. 6sz] Mutassunk olyan 10 pontu Osszefiiges, egyszert G gra-
fot, amihez gy lehet egy élt hozzaadni az egyszeriiség megtartasaval, hogy a
v(G) és a p(G) értéke is megvaltozik ennek hatéasara.

6. AV ={2,3,...,2007} ponthalmazon definidljuk a G(V, E) grafot ugy, hogy
(r,y) € E< x{yANy1x(atb anem osztoja b-nek)! Van-e G-ben teljes
pérositas?

7. Igazoljuk, hogy az n pontu G péros gratban o(G) > n/2!



8. [ZH 2009. oktoéber 19.] Legyen G az a graf, mely hét darab egyen-
ként 287 pontu teljes graf pontdiszjunk egyesitése. Hatérozzuk meg az
a(G), 7(G), p(@),v(Q) értékeket!

9. [p6tZH 2009. november 17.] Legyenek a G paros graf szinosztalyai A és B,
és tegytik fel, hogy legfeljebb |B| él sziikséges G Gsszes pontjanak lefogasahoz.
Igazoljuk, hogy ekkor az A szinosztalyra teljesiil a Hall feltéltel.

10. Tegyiik fel, hogy a G graf minden Osszefliggé komponense egy kor. Mi az a
legkisebb m szam, amire teljesiil, hogy G-hez hozza lehet venni m (megfelelGen
valasztott) élet tgy, hogy az 0j grafban legyen teljes parositas? Mikor létezik
ilyen m szam?

11. A G grafnak 2n pontja van és tudjuk, hogy minden pont foka legalabb n. Ha-
tarozzuk meg v(G) és p(G) értekét!

12. Legyen egy 2n csicsu egyszerd graf minden csicsédnak fokszama legaldbb n.
Mutassuk meg, hogy 7(G) > n!

13. Egy G 6sszefiiggs graf olyan, hogy tetszdleges pontjat elhagyva a maradék graf-
ban létezik teljes parositas. Bizonyitsuk be, hogy G-ben nincs elvago él! (Egy él
elvago, hogyha az élet elhagyva megsziinik a graf osszefiiggssége.)

14. Bizonyitsuk be, hogy A(G)7(G) > |E|! A(G) a G graf maximalis fokszama.

15. Bizonyitsuk be, hogy egy haromszog- és hurokmentes G grafban o(G)7(G) >
B!

16. Mennyi a kovetkez§ grafok kromatikus szama:

04, 05, K274, alabbi 2 gréf
17. Mennyi a kovetkez§ két graf élkromatikus szama?

A\ F




