SzA X. gyakorlat kiegészité feladatok

1.

[ZH 2009. november 23.] Egy 12 csucsu konvex poliédernek 10 lapja van.
Hany oldala van az egyes lapoknak, ha tudjuk, hogy ez a szdm minden lapra
azonos?

Bizonyitsuk be, hogy minden n pontu grafra x(G) < 1+n — a(G)!

Legyen G olyan (iranyitatlan) graf, melynek kromatikus szama k. Bizonyitsuk
be, hogy ekkor G élei iranyithatok gy, hogy a leghosszabb irdnyitott ut legfel-
jebb k pontot tartalmazzon!

Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges egyszert G grafra x(G) > |V(G)|/a(G)!

. Igaz-e, hogy minden egyszert G grafnak van olyan x(G) szinnel valo szinezése,

melyben az egyik szinosztaly pontosan a(G) cstucsot tartalmaz?

Adjuk példat minden k > 2 pozitiv egész esetén olyan G grafra, melynek
kromatikus szdma 2, de megadhato a csticsainak olyan sorrendje, hogy azokat e
sorrendben szinezve k szint fogunk hasznalni! (Gy-nak tetszéleges szamu csticsa
és éle lehet, mi valaszthatjuk meg.)

Legyen G olyan graf, melynek kromatikus szama k. Legyen A C V(G) a cst-
csok egy olyan részhalmaza, melyben tetszéleges két pont tévolsaga legalabb
négy (két pont tavolsdga a kozottiik vezets utak koziil a minimalis élszamu).
Mutassuk meg, hogy az A-beli csiicsok tetszdleges k + 1 szinnel vald szinezése
kiterjeszthet6 az egész G graf k + 1 szinnel valo szinezésévé! (Kiterjesztésen
azt értjik, hogy a keresett szinezésnél az A-beli cstucsok a megadott (k + 1)-
szinezésiik szerinti szint kapjak.)

G egy Osszefiliggd, irdnyitott graf, melynek van olyan mélységi bejarasa, amely-
nek sorén keletkezett feszitGerdd csupa izolalt pontbol all. Az ilyen n ponti
grafok koziil hogy néz ki a minimalis, illetve a maximalis élszama?



