SzA V. gyakorlat

A grafok osszefiiggnek, meg lehetnek parosak is

2010. oktober 6/14.

1.

Hatarozzuk meg azt a legnagyobb k szamot, amelyre a kdvetkezs, 2n csticsi graf
(Kpn, teljes paros graf) k-szorosan sszefiiggd!

Bizonyitsuk be, hogy ha egy graf k-szorosan pontosszefiiged, akkor k-szorosan
élosszefiiggd is!

Legyen GG az a graf, mely egy 8 hossza korbél tgy keletkezik, hogy a koéron
atellenes csicsokat egy-egy éllel 6sszekotjiik. Igazoljuk, hogy G haromszorosan
pontosszefiiggd, de négyszeresen mar nem!

A 10-cstcs teljes grafnak legfeljebb hany élét lehet elhagyni tgy, hogy a mara-
dék graf 4-élosszefiiged legyen?

[ZH 2008. oktéber 10.] Tegyiik fel, hogy a G graf k-szorosan élosszefiiggs, F
a G egy feszit6faja és e az F egy éle. Bizonyitsuk be, hogy a G grafnak legalabb
k —1 olyan, e-t6l kiilonbozé f éle van, amire igaz, hogy F-bdl e-t tordlve és f-et
behtizva G egy feszitéfajat kapjuk.

G paros graf. Igaz-e, hogy ha G-ben van Hamilton-kor, akkor van benne teljes
parositas? Igaz-e az allitds megforditasa?

Bizonyitsuk be, hogy egy 2-regularis, paros grafban (tehat amiben minden fok-
szam 2) a kiilonbo6z6 teljes parositasok szama mindig 2-nek valamilyen pozitiv
egész kitevis hatvanya.

10.

11.

Igaz-e, hogy ha a G grafban van k db éldiszjunkt ut u-bol v-be, és v-bdl w-be
is, akkor van k db éldiszjunkt ut u-bol w-be is?

[gaz-e, hogy ha a G grafban van k db pontdiszjunkt ut u-bol v-be, és v-bél w-be
is, akkor van k db pontdiszjunkt ut u-bol w-be is?

Bizonyitsuk be, hogy egy G = (V, F) graf akkor és csak akkor k-szorosan él-
osszefliggd, ha a csicsoknak minden valodi ) # X C V részhalmazabol legalabb
k él 1ép ki a V' — X halmazba!

Legyenek A, B, C paronként diszjunkt, r-elemi halmazok. A G = (V, E) graf
csticshalmaza legyen V- = AUBUC, és legyen uv € E, ha u és v nem ugyanabbol
az r-elemid halmazbol valok. Mekkora az a legnagyobb k érték, melyre G k-
Osszefiiggs?



12. Bizonyitsuk be, hogy ha egy 2010-pontt G graf 7-szeresen pontosszefiiggs, akkor
barmely két cstucsa kozott vezet legfeljebb 287-éld 1t.

13. A G iranyitott graf minden csticsabol k él indul és k él érkezik. Igaz-e, hogy
G-nek kivéalaszthatok pontdiszjunkt irdnyitott korei, amik G minden csicséan
athaladnak?



