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Bizonyitsuk be, hogy v/2 ¢ Q!
Bizonyitsuk be, hogy fel tudunk menni egy végtelen lépcsén!

Bizonyitsuk be, hogy

Bizonyitsuk be, hogy

Bizonyitsuk be, hogy egy csoportban mindig van legalabb két olyan ember, akik
ugyanannyi embert ismernek a csoportbol! (Az ismeretségek kolesonosek.)

Bizonyitsuk be, hogy az elsé n paratlan szam Osszege éppen n?!

Bizonyitsuk be, hogy egy szamtani sorozatban a, = a; + (n — 1)d és

n

Zai: al‘gan

i=1

Bizonyitsuk be, hogy végtelen sok primszam van!

Igazoljuk, hogy 6t darab, 10-nél nagyobb prim kozott lenni kell kettének, amik
kiilénbsége oszthato 10-zel!

2k villanykaros all egy sorban, egy fit, egy lany modon (na jo, vegyész vagy
épitész is lehet kozottiik). Mindenki egy tires soroskorsot tart a kezében, fejjel
felfele. Idénként két szomszédos ember kicseréli a kors6jat, és mindketten meg-
forditjak. Ha meguntéak ezt az egészet, akkor a lanyok megforditjak a korsoikat.
Héany fejjel lefele allo korso lesz a végén?

Egy autoval at akarunk kelni a sivatagon. A sivatag szélén tetszéleges mennyi-
ségi lizemanyagot talalunk, a sivatagban jelenleg nincs tizemanyag. Egy tanko-
lassal nem tudunk atkelni, de lehet&ségiink van lerakatokat késziteni a sivatag-
ban (de csak az auté tankjaban tudunk tizemanyagot szallitani). Lehetséges-e a
sivatagon az autéval atkelni?

Két kupac gyufank van. A kovetkezSképp rakosgatjuk: az egyikbdl elvesziink
valamennyit, a masikba viszont kétszer annyit tesziink. Elérhet-e valamennyi
rakosgatas utéan, hogy ugyanannyi szal gyufa legyen mindkét kupacban, ha ere-
detileg az egyikben 1, a mésikban 2 szal volt?

Tekintsiik a kovetkez6 P(n) allitast: egy n fantombol allé olyan csoport, amiben
van egy skot fantom kizérolag skot fantomokat tartalmaz.

P(1) trivialisan igaz.

Most tegyiik fel, hogy P(m) igaz valamilyen m-re. Legyen G egy m-+1 fantombol



allo csoport, amiben van egy skot fantom. Jelolje x ezt a skot fantomot. Ha x-hez
hozzavesziink G-bsl m — 1 masik fantomot, akkor az igy kapott H csoport egy
m fantombol &ll6 csoport lesz, amiben van egy skot fantom. Mivel P(m) igaz,
igy H-ban csak skot fantomok vannak. Legyen y az a fantom, akit kihagytunk
H-bol. y és m — 1 fantom H-bol egy olyan m tagi K fantomcsoportot alkot,
amiben van legalabb egy skot fantom, hiszen H-ban csak skot fantomok vannak,
igy az indukcios feltevést ismét hasznélva biztosak lehetiink benne, hogy y is skot
fantom, tehat G kizarolag skot fantomokbol all.

Hol a hiba? (Ez a gondolatmenet kicsit mas megfogalmazasban amugy a 16-
paradoxon, lasd wikipedia.)



