Sz A III. gyakorlat

2007. oktéber 3.
Az el6z6 gyakorlathoz

eqy fa dga vége eqy hangya ha elindulna  hangyank ha nem boldogulna
nem nd rd a gyokerére barmely dgrol eljuthatna lepottyanva

se mads dgra barmely dgra foldén mdszna

se torzsére barmely pontba torzson kiszna

(kormentes) (dsszefiiggd) (ez bizony mdr erdd volna)

LEHEL JENO

Hasznos tudnivalok

e Frobenius-tétel: Egy G = (A, B, E) paros grafban acsa van teljes parositas, ha
|A| = |B| és VX C A halmazra |[N(X)| > | X].

e Hall-tétel: Egy G = (A, B, E) péaros gratban acsa van az A pontosztalyt lefeds
parositas, ha VX C A halmazra |[N(X)| > | X|.

e Az els6 ZH-ban szerepld legutolsé anyag: parositasok!

Feladatok

1. Hatarozzuk meg a Dijkstra-algoritmussal a legrovidebb utat s és t kézott, nyo-
mon kovetve az algoritmust!

2. Dijkstra algoritmusa csak két tetszGleges pont kozott vezets legrovidebb 1t
hosszat hatarozza meg. Modositsuk az algoritmust tgy, hogy a legrovidebb utat
(vagy azok egyikét) is megkaphassuk!

3. Hatarozzuk meg a Bellmann-Ford algoritmussal a legrovidebb utat s és t kozott,
nyomon koévetve az algoritmust!




4.

10.

A szoftverpiacon n féle grafikus formatum kozotti oda-vissza konverziora hasz-
nalatos programok taladlhatok: az i-edik és a j-edik kozott oda-vissza forditod
program ara a;;, futéasi ideje pedig t;; (ha létezik).

(a) Javasoljunk modszert annak megtervezésére, hogy minden egyes forma-
tumrol egy altalunk preferalt grafikus formétumra a lehetd leggyorsabban
képesek legyiink konvertalni! (Az ar nem szamit, csak GPL-es programokat
tekintiink.)

(b) Kozbeszerzési eljaras keretében szeretnénk megoldani a forméatumok ko-
zOtti konvertalast, igy egy ismerdsiink cégének specialis arlistajat nézziik.
Javasoljunk modszert annak eldontésére, hogy mely programokat vasarol-
juk meg, ha a lehetd legolcsébban szeretnénk képesek lenni barmelyik for-
matumrol barmelyik masikra valé konvertalasral

Egy 12 fiubdl és 12 lanybol allo tarsasdgban mindenki legaldbb 6 embert ismer
az ellenkez$ nemtiek koziil (az ismeretségek kolesonosek). Bizonyitsuk be, hogy
ekkor az egész tarsasag egymast ismerd fia-lany parokba allithato!

A G = (A, B,E) paros gratban |A| = |B]| és az A osztaly minden valodi X
részhalmazéara (azaz ) C X C A) teljesiil, hogy |N(X)| > |X|. Igazoljuk, hogy
G tetszbleges éle kiegészithetd teljes parositassal

Legyen G = (A, B, E) egy egyszerd péaros graf, melyben minden A-beli pont
fokszéma azonos (d4), és minden B-beli pont fokszama is azonos (dg). Tegyiik
fel, hogy d4,dp > 0. Mutassuk meg, hogy G-ben akkor és csak akkor 1étezik A-t
lefedd parositas, ha |A| < |B|!

Egy szigeten n csalad lakik. A Sziget Vadészati Eloljarosag Teriileti Feliigyeld
Alosztalya felosztotta a szigetet n egyenld részre, vadaszteriileteknek. Az Ag-
rariumot Feliigyels Fiiggetlen Dontéshozo Testiilet is felosztotta a szigetet, n
mezGgazdasagi teriiletre (természetesen a két felosztas kiilonbozs). A Szocialis
Végrehajto Hivatal most szeretne minden csaladnak adni egy mezdgazdasagi-
és egy vadasztertiletet, de ugy, hogy a két teriiletnek legyen kozos része (ha mar
nem lehet azonos a kettd a jol kommunikalo testiiletek miatt). Megoldhato-e ez
mindig?

Hény kiilonbo6z6 teljes parositasa lehet egy n szogponti (n cstcsu) fanak?

G péros graf. Igaz-e, hogy ha G-ben van Hamilton-kor, akkor van benne teljes
pérositas? Igaz-e az allitds megforditésa?



