RENDSZEROPTIMALIZALAS
Els6 szerdai el6adas, 2023. marcius 1.

1. Legyen A = {a1, a2, a3, as}, B = {b1, by, b3, by} és tegyiik fel, hogy az {as, by}
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paron kiviil minden 1 <, 5 < 4 esetén a; szomszédos b;-vel a G(A, B; E) paros 5392 X
grafban. Tovabba legyen az {a;,b;} €l sulya a jobbra lathaté matrix i-edik 433 1
soranak és j-edik oszlopanak keresztezodésében allo elem minden 1 < 14,7 <4 4929 1

esetén. (X jeloli, hogy a megfelels él nincs benne a grafban.)
a) Igaz-e, hogy az alabbi tablazatban megadott értékek G egy cimkézését hatarozzak meg?
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b) Mutassuk meg, hogy a matrix f6atléjanak megfeleld élek (vagyis az {aq, b1}, {az, b2}, {as, bs},
{ay,bs} élek) maximdlis Osszstlyn teljes péarositast alkotnak G-ben.
¢) Adjunk meg egy maximalis silyd parositast G-ben.

2. Legyen A = {ay,a9,a3,a4,a5}, B = {by,bs,bs3,by,bs5} és tegyiik fel, hogy 11231
minden 1 < ¢,j < 5 esetén a; szomszédos b;-vel a G(A, B; E) paros gratban. 43342
Tovéabba legyen az {a;,b;} ¢él silya a jobbra lathaté matrix i-edik soranak és 55655
j-edik oszlopanak keresztezodésében allo szam minden 1 < 17,7 < 5 esetén. g g ? 2 i
a) Az « valés paraméter mely értékeire teljesiil, hogy az aldbbi tablazatban megadott értékek G

egy cimkézését hatarozzak meg?
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b) Az « paraméter mely értékeire teljesiil, hogy a fenti tdblazatban megadott értékek G egy
minimélis Osszegli cimkézését hatarozzak meg? (Mas széval: milyen « esetén igaz, hogy G-nek nincs
olyan cimkézése, amelyben az Osszes cimke 6sszege kisebb volna, mint a fentiben?)

(ZH, 2011. 4prilis 21.)

3. Legyen G(A, B; E) paros graf és w : E(G) — R egy stlyfiiggvény G élein. Legyen tovabba
¢: (AUB) — R" a G-nek egy olyan cimkézése, amelyben c(v) > 0 teljesiil minden v € AU B
cstcsra. Mutassuk meg, hogy G-ben a maximalis sulyu parositds Osszstlya legfoljebb Y-, caup c(v),
vagyis az Osszes cimke Osszege. (Figyelem: a feladat maximaélis 6sszstlyt pdrositdasrol, nem pedig teljes
parositasrél szol.)

4.9 fia (A,B, ..., I) és 10 lany (1-t6] 10-ig) ért hazasulandé korba egy nomdd torzsben. A torzsfénok
felmérte, hogy ki kivel hajlandé frigyre 1épni, az eredményei az alabbi tablazatban lathatok. A torzs-
fénok szeretne a fiatalokbol a lehetd legtobb hazaspart Osszedllitani (igy, hogy mindenki olyannal
hézasodjon, akivel hajlandd).

a) A hajdan (BSz2-bél) tanult javité utas algoritmus segitségével oldjuk meg a torzsfénok felada-
tat. (Inditsuk az algoritmust az {A, 1}, {B, 2}, {C,3}, {D, 4}, {E,5}, {F,6} parositasbdl.)

b) Sajnos E és 1 osszeveszett, tobbé mar nem hajlandok egyméséi lenni. Oldjuk meg a feladatot
erre az esetre is.
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