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1. Rajzoljuk le az 0sszes olyan, paronként nem izomorf, egyszerii grafot, melyre
a)n=4,m=>5 b)n=5m=3
ahol n jeloli a pontok szamat, m az élek szamat.

2. Van-e olyan fa, amiben a pontok foka rendre
a) 1,1,1,1,1,3 4; b) 1,1,1,1,2,3,3,47

3. Egy n pontt egyszerti grafban minden pont foka legalabb 7. Mutassuk meg, hogy a graf osszeftiggd.

4. Rajzoljuk le az 0sszes olyan, paronként nem izomorf, egyszerti grafot, melyre
ayn=5m=7 b)n=5 m=38
ahol n jeloli a pontok szamat, m az élek szamat.

5. a) Egy faban minden pont foka 1, 2 vagy 3. Hany 1 fokd pontja van, ha a 3 foktiak szama 57
b) Rajzoljunk két olyan, a feltételeknek megfelel6 fat, amelyekben a 2 fokt pontok szama kiilon-
b6z6.

6. Egy 100 cstucsu egyszeri grafban minden pont foka legalabb 33. Mutassuk meg, hogy a grathoz
hozzé lehet venni egyetlen 1j élet gy, hogy a kapott graf osszefiiggd legyen. (ZH, 2006. december 7.)

7. Milyen n pozitiv egészekre létezik olyan n cstcsu egyszerti graf, amelyben barmely két csiics foka
kiilénb6zo?

8. Rajzoljuk fel az Gsszes, legfoljebb 5 csticst fat. (Az izomorfakat csak egyszer.)

9. Van-e olyan egyszerli graf, amelyben a pontok foka rendre
a) 1,2,2,3,3,3; b) 1,1,2,2,3,4,4; c) 2,3,3,4,5,6,7; d) 1,3,3,4,5,6,6.

10.a) Egy faban csak két kiilonb6z6 fokszam fordul elé: az egyik fajta 9-szer, a masik 92-szer. Mi a
szoban forgd két fokszam? (ZH, 2010. november 25.)
b) Rajzoljunk le (vazlatosan) egy, a feltételeknek megfelel$ fat.

11. Egy 23 cstucsu egyszerl graftban minden cstcs foka legalabb 7. Mutassuk meg, hogy barhogy
valasztunk ki a graf cstucsai koziill harmat, lesz koztiik két olyan, melyek kozott van a grafban 1t.
(ZH, 2017. majus 8.)

12. A 20 csticst G egyszerti grafban 10 csics foka legfoljebb 7, a maradék 10 cstcs foka pedig legalabb
16. Hany éle van G-nek? (ZH, 2015. mércius 19.)

13. Egy faban a legnagyobb foku cstcs foka A. Bizonyitsuk be, hogy a fanak legalabb A darab 1
foku csicsa van.

14. Bizonyitsuk be, hogy egy egyszerti graf és a komplementere koziil legalabb az egyik mindig
Osszefliiggd.

15. Legyen G egyszerii, Osszefiiggo graf, e és f pedig G két éle. Mutassuk meg, hogy G-nek van olyan
feszitofaja, mely e-t és f-et is tartalmazza.

16. Létezik-e olyan (legalabb két csticsi) Osszefiiggd graf, aminek barmelyik csticsat torolve (az éleivel
egyltt) a kapott graf mar nem Osszefiiggs?

17. Létezik-e olyan 4, 5, illetve 6 cstcsu egyszerii graf, amely izomorf a sajat komplementerével?

18. Hatédrozzuk meg az Osszes olyan (legalabb két cstcst) fat, amely izomorf a sajit komplemente-
rével. (Az egymassal izomorf megolddsokat tekintstik azonosnak.) (ZH, 2008. december 2.)



