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1. Hatarozzuk meg az alabbi értékeket az
abran lathato grafban, azaz hatarozzuk
meg, hogy maximalisan hany paronként
éldiszjunkt ut adhaté meg az alabbi pont-
parok kozott.

a) A(B,I) Db)AA,J) ¢) N(B,H)

2. Hatdrozzuk meg az alabbi értékeket is az 1. feladat grafjaban.

a) A(B,G) b) A(A, ) ¢) M1, C) d) M(B,C)

3. Bizonyitsuk be, hogy ha a G irdnyitott grafban van u-bol v-be is és v-bol w-be is
k darab paronként éldiszjunkt iranyitott ut, akkor GG-ben létezik u-bol w-be is k darab
paronként éldiszjunkt irdnyitott tt.

4. a) Legyen G egy 100 él1, irdnyitatlan graf és z,y € V(G) kiillonboz6 cstcsok. Tudjuk,
hogy barhogyan valasztunk G-ben e, f € E(G) éleket, G-ben van olyan ut, amely z-bél
y-ba vezet és nem tartalmazza sem e-t, sem f-et. Mutassuk meg, hogy ekkor z-bdl y-ba
vezet olyan 1ut, amelynek hossza (éleinek szama) legfoljebb 33. (ZH, 2007. marcius 29.
alapjan)

b) Mutassuk meg, hogy ha 100 él{ helyett egy 100 csicsi grafot tekintiink, akkor mar
nem feltétleniil lesz ilyen tt.

5. A 15 pontu G graf egy 4 pontt, egy 5 ponti és egy 6 pontt korbol késziilt tgy, hogy
az b ponti kor minden cstcsat Osszekotottitk (egyetlen éllel) a masik két kor minden
csucsaval. Legyen s a 4 pontu kor egyik cstcsa, t pedig a 6 pontu kor egyik csicsa.
Hatérozzuk meg (s, t) értékét. (ZH, 2012. 4prilis 19. alapjan)

6. A GG grafnak létezik olyan csticsa, melybol barmely méas csticsba vezet harom paronként
éldiszjunkt at. Mutassuk meg, hogy G barmely két csticsa kozott van harom paronként
éldiszjunkt ut. (ZH, 2012. majus 15.)

7. Legyen GG egy hurokélmentes, iranyitatlan graf és s € V(G) egy rogzitett csics. Jelolje
minden v € V(G), v # s esetén A(v) az s-bél a v-be vezetd, paronként éldiszjunkt utak
maximalis szamat. Tegytk fel, hogy valamely ¢ € V(G) csicsra A(t) = 10, de minden
v e V(G), v # s,t esetén A(v) > 10. Mutassuk meg, hogy ekkor t foka 10. (ZH, 2013.
majus 16.)

8. A legalabb négy ponti G graf barmely két, nemszomszédos pontja kozott taldlhatd G-
ben harom, paronként éldiszjunkt ut. Mutassuk meg, hogy G-nek barmely két szomszédos
pontja kozott is taldlhaté harom, paronként éldiszjunkt ut. (ZH, 2013. aprilis 25.)

9. Egy jatékban rozoga hidakon keresztiil szeretnénk a zsdkmanyunkat elszallitani egy
adott s pontbdl egy adott ¢ pontba, azonban egyszerre legfeljebb 1 egységnyi zsakmanyt
vihetiink magunkkal. Minden hidhoz tartozik egy 1 és 10 kozotti egész szam, amely meg-
adja, hogy Osszesen hanyszor lehet rajta atkelni (barmelyik irdnyban): ha ennél tobbszor
probalunk meg athaladni rajta, akkor a hid biztosan leszakad. Adjunk hatékony algorit-
must annak meghatarozasara, hogy legfeljebb hany egységnyi zsakmanyt tudunk eljuttat-
ni s-bol t-be, ha akarhanyszor fordulhatunk, de a zsakmany nélkili visszatt is ugyanugy
beleszamit a hidhasznalatba.



