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HATODIK GYAKORLAT, 2025. oktéber 21.

1. Legyen R*-ben
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a) Igaz-e, hogy a € (u,v, w)? b) Igaz-e, hogy b € (u,v, w)?

c¢) Hatdrozzuk meg az (u, v, w) generalt alteret gy, hogy készitiink egy olyan , gyorstesztet”, amivel egy
tetsz6leges R%-beli vektorrél nagyon egyszertien megmondhatd, hogy benne van-e.

d) Hatérozzuk meg hasonlé médon az (u, v, w, a) generalt alteret is.

e) Linedrisan fiiggetlenek-e az u, v, w, a vektorok?

f) Linedrisan fiiggetlenek-e az u,v, w vektorok?

2. Az 1. feladatban bevezetett vektorokra hatarozzuk meg az alabbi vektorrendszerek altal generalt alteret
(,gyorsteszt” készitésével), majd dontsiik el, hogy a vektorrendszerek linearisan fiiggetlenek-e.
a) u, v, w, ¢ b) u, v, w, ¢, d
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3. Legyen R°-ben 1 1 1 -
Q = 0 s b = 1 s Q = 1 éS d = 8 .
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Hatérozzuk meg az alabbi vektorrendszerek altal generalt alteret, majd dontsiik el, hogy a vektorrendszerek
linearisan fiiggetlenek-e; végiil valaszoljuk meg azt a kérdést, hogy a felsorolt vektorok generatorrendszert
alkotnak-e R3-ben.

a) a,b b) a,b,c c) a,b,c,d

4. Tudjuk, hogy az a, b, ¢ vektorrendszer linearisan fiiggetlen R”-ben. Kévetkezik-e ebbél, hogy a 2a,a + b, a+
¢ rendszer is linedrisan fliggetlen? (ZH, 2020. december 14.)

5. A vq,v,,...,9, vektorokrdl tudjuk, hogy v; benne van a tébbi n — 1 vektor generdlt alterében, de a
Vg, V3, ..., U, vektorok koziil semelyik sincs benne a toébbi n — 1 vektor generalt alterében. Bizonyitsuk be,
hogy v; = 0.

6. Hatérozzuk meg az alabbi, R3-beli vektorrendszerek generalt alterét. Ha ez az altér sik vagy egyenes,
akkor adjuk meg az egyenletét vagy egyenletrendszerét.

o) ) L)

7. a) A p valés paraméter milyen értékeire linedrisan fiig-

getlenek a jobbra lathato, R%-beli u, v, w vektorok? (2020. ; 7% 7%
oktéber 30.) u=|[g4 1] 2= p | ¥T 1
b) A p = —4 értékre hatdrozzuk meg az (u, v, w) generalt P 8 P
alteret (vagyis készitstink hozza ,, gyorstesztet”).
8. Linedrisan fiiggetlenek-e az alabbi, R°-beli vek- 9. Legyenek a, b, ¢ tetszbleges R"-beli vektorok (va-
torok? (ZH, 2022. december 19.) lamely n-re) és legyen u = a +b, v = b — ¢ és
9 9 2 w = ¢+ 2a. Igazak-e az alabbi allitasok?
3 3 3 a) Ha a, b, ¢ linedrisan fiiggetlen, akkor u, v, w
a=1| 5 |,b=] 5 |,c=| 5 is linedrisan fiiggetlen.
7 7 7 b) Ha u, v, w linedrisan fiiggetlen, akkor a, b, ¢
11 13 17

is linearisan fiiggetlen.

10. Legyenek u és v a jobbra lathaté, R*-beli vektorok. Hatérozzuk meg az 2 -1
(u,v) generdlt altér 6sszes olyan elemét, aminek az els6 és a harmadik koor- w = 1 v = 0
dinataja azonos, a negyedik koordinataja pedig 5-tel nagyobb a masodiknal. B U 1
(ZH, 2024. november 15.) -1 3

11. Az R™beli a, b, ¢, d vektorokrél tudjuk, hogy az a, b, ¢ vektorok linearisan fliggetlenek, de az a + b + ¢,
a—b—3d, a+ c+ 5d vektorok linedrisan Osszefiiggék. Kovetkezik-e ebbdl, hogy d € (a,b,¢)? (ZH, 2022.
oktéber 18.)



