BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE 1.
TIZEDIK GYAKORLAT, 2020. november

1. Dontsiik el, hogy létezik-e inverze az aldbbi A matrixnak; ha igen, akkor szdmitsuk ki.(ZH, 2012.
december 3.)

1 -3 7
-1 3 -6
2 =5 12

2. Dontsiik el, hogy 1étezik-e inverze az alabbi méatrixoknak; ha igen, akkor szamitsuk is ki.

111 ...1

100 2 121 ...1

a) 1 (1) 8 Z (ZH, 2011. november 24.) D) 112..1
0115 Dol e
111 ...2

3. Legyen A n x n-es matrix, z,y € R" pedig tetszileges oszlopvektorok. Bizonyitsuk be, hogy ha
x # vy, de Ax = Ay, akkor det A = 0.

4. Legyen A a jobbra lathato méatrix.

a) Adjunk meg egy olyan B matrixot, melyre A - B a 2 X 2-es egység- 2 4 7
matrix. A( 3 7 10 >
b) Létezik-e olyan B matrix, melyre B - A a 3 X 3-as egységmatrix?

(ZH, 2017. december 11., 2017. december 18.)

5. Dontsiik el, hogy 1étezik-e inverze az alabbi matrixoknak; ha igen, akkor szdmitsuk is ki.

1111 ...1

101 1 122 2 2
a) 10 2 2 (ZH, 2012. december 11.) b) | 1 2 3 4 4
121 oL e
1234 ...n

6. Tudjuk, hogy az A matrixnak harom sora van és mind a hérom szamtani sorozat. (Vagyis bér-
melyik sor elemein balrél jobbra végighaladva egy-egy szamtani sorozat tagjait kapjuk.) Mutassuk
meg, hogy A-nak nincs inverze.

7. A jobbra lithaté A métrixra teljesiil, hogy A3 = E (ahol E a

3 X 3-as egységmatrix). 9 13 13
a) Hatarozzuk meg A determinansét. A= é 13 13

b) Hatarozzuk meg A inverzének jobb als6 elemét.
(ZH, 2019. december 6.)

8. Az n x n-es A matrixot akkor nevezziik nullosztdnak, ha létezik egy olyan (n x n)-es B # 0
matrix, amelyre A - B = 0 (ahol 0 a csupa nulla méatrixot jeloli). Dontsiik el, hogy igazak-e az
alabbi allitasok:

a) Ha A nulloszto, akkor det A = 0.

b) Ha det A = 0, akkor A nulloszto. (ZH, 2006. oktober 26.)

9. Mutassuk meg, hogy létezik olyan 5 x 5-0s invertdlhaté matrix, melynek pontosan tiz inver-
talhato 2 x 2-es részmatrixa van. (ZH, 2020. januar 3.) (Részmdtriz: kivalasztunk valahany (jelen
esetben 2) sort és valahany (jelen esetben ez is 2) oszlopot a matrixbol és az ezek keresztez6désében
allo elemek alkotta matrixot tekintjiik. Invertdlhatd: 1étezik inverze.)

10.a) Létezik-e olyan 3 x 2-es matrix, melyhez jobbrol barhogy hozzatéve egy nullvektortol kii-
16nb6z6 harom magas oszlopvektort, invertalhaté 3 x 3-as matrixot kapunk?

b) Létezik-e olyan 3 x 2-es matrix, melyhez jobbrol barhogy hozzatéve egy olyan harom magas
oszlopvektort, melynek egyik koordinataja sem 0, invertalhato 3 x 3-as méatrixot kapunk?



