Bevezetés a szamitdselméletbe I1.
GyakIV 2004. majus 24.

. Mutassuk meg, hogy han > 8, akkor az n csicsu teljes graf élgrafjanak komplementerében
van Hamilton-kor.

. Allapitsuk meg, hogy minimalisan héany tovabbi élet kell behtizni az dbran lathaté paros
grafba ahhoz, hogy tartalmazzon teljes parositast.

. Legyen G egy 2004 cstcsu graf, amirdl tudjuk, hogy kromatikus szama 167. Bizonyitsuk
be, hogy 7(G) < 1992, és adjunk is meg olyan G grafot, amire 7(Gy) = 1992 mikézben
teljesiti a fenti feltételeket.

. Allapitsuk meg a feladat elvégzéséhez sziikséges id6 hosszat és hatdarozzuk meg a kritikus
utakat az alabbi PERT diagramon!
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. Egy apa és gyermeke sziiletési évszamanak legnagyobb ko6zos osztéja 30. Bizonyitsuk be,
hogy az apa 2004-ben mér elmult 50 éves.

. Oldjuk meg az aldbbi kongruencit (vagyis allapitsuk meg az azt kielégité x(-ek) 200-zal
adott maradékat)!
21z =7 (mod 200)

. Mutassuk meg, hogy az S, szimmetrikus csoport generdlhato olyan elemekkel, melyek
mindegyike méasodrendii.

. A G csoport H részcsoportjanak G-beli indexe 3. Tudjuk még, hogy G-nek létezik olyan,
a H részcsoporthoz nem tartozd g eleme, amire gH = Hg. Bizonyitsuk be, hogy H
normalis részcsoportja G-nek!



Bevezetés a szamitdselméletbe I1.
GyakIV 2004. junius 2.

1. Legyen G az a gréaf, melynek cstcsai egy 8 x 8-as sakktabla mez6i, és két csticsa pontosan
akkor van Osszekotve éllel, ha a megfelel6 két mezd egy bastyaval elérheté egymésbol.
(Utébbi pontosan azt jelenti, hogy a két mez6 egy sorban, vagy egy oszlopban van.)
Allapitsuk meg, hogy van-e G-ben Euler-kor.

2. Allapitsuk meg, hogy mennyi a kromatikus szama az dbran lathat6 grafnak.

3. Legyen G egy 200 csucsu, haromszogmentes graf, amirdl tudjuk, hogy éleinek szama
10000. Bizonyitsuk be, hogy G tartalmaz teljes parositast.

4. Adjuk meg a maximalis folyam értékét S-bol T-be az alabbi hélézatban!
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5. Az n pozitiv egész szamrdl a kovetkezdket tudjuk. Ha egy p primszdm osztja n-et, akkor p?
is osztja n-et. Masrészrdl, semmilyen primszam hetedik hatvanya sem osztéja n-nek. Még
azt is tudjuk, hogy n Osszes osztdinak szama 2-nek egész kitevos hatvanya. Bizonyitsuk
be, hogy ekkor /n egész szam.

6. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciat (vagyis allapitsuk meg az azt kielégité z(-ek) 115-tel
adott maradékat)!
276x =51 (mod 115)

7. Legyen G csoport, melyre |G| = 2004. Igaz-e, hogy G méasodrendii elemei feltétleniil
részcsoportjat alkotjak G-nek?

8. Legyen G legfeljebb 4000 elemet tartalmazo csoport, g1, g2 € G pedig olyan elemei, amikre
o(g1) = 167 és o(g2) = 12. Adjuk meg G elemszdmat!



