Bevezetés a szamitaselméletbe I1.
2011. MARCIUS 28.
8. gyakorlat: Kongruencidk

1. Hatarozzuk meg a 3,8,17,—17,120, 54, —40, 236, 227 szdmok

(a) legkisebb nem negativ maradékait,
(b) abszolutértékben legkisebb maradékait,

(c) koziil melyek kongruensek egymadssal
modulo 11!

2. Oldjuk meg az alabbi kongruencidkat:

) 6z =5 (mod 35),

) 7z =5 (mod 35),
¢) 5z =5 (mod 35),

) 11z = 12 (mod 18),
(e) 6z+1 =10 (mod 15),
(f) 14z — 4 =80 (mod 21).

3. Milyen maradékot adhat egy egész szdm 92-vel osztva, ha az 54-szerese 24 maradékot ad 92-vel osztva?
4. Egy z egész szam ugyanannyi maradékot ad 98-cal osztva, mint 68 — 23z. Mi lehet ez a maradék?

5. Melyek megoldhatéak az alabbi szimultan kongruencidk koéziil? Oldjuk is meg Oket!
(a) =3 (mod 5) (c) 3z =2 (mod 4)

z=4 (mod 7) 2z =3 (mod 5)
(b) =3 (mod 6) (d) 5z =3 (mod 7)
=6 (mod 8) 4z =5 (mod 10)

6. Egy haromjegyti szamrél tudjuk, hogy 23-mal osztva 4 maradékot ad, tovabba hogy a szdm 16-szorosanak
utols6 két szamjegye 28. Mi ez a szam?

7. Oldjuk meg a megoldhatbakat az alabbi linearis diofantikus egyenletek koziil!

(a) 152+ 13y =19 (c) 12z + 30y = 26
(b) 17z + 11y =22 (d) 18z + 28y = 10

*®

(a) Egy szdzldbu meg akarja szamolni a ldbait. Azt tudja biolégidbdl, hogy minden szézldbinak legfoljebb
344 laba van. Ha 13-aséval szamolja a labait, akkor 3 marad ki, ha 17-esével szdmolja, akkor viszont 10
marad ki. Hanylabu a szazlaba?

(b) Egy mésik szdzldbu is megirigyli ezt a médszert. Neki 16-osdval szdmolva 5 marad ki, 20-asdval szdmolva
pedig 15 marad ki. Bizonyitsd be, hogy elsziamolta magat!

9. Bizonyitsuk be, hogy 1-19-37-55-73-...-271 + 1 oszthatd 17-tel!



