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. Legyen A egy egyszerti, irdnyitatlan graf szomszédossagi maétrixa. Mutassuk meg, hogy ha az A% matrix
foatlébeli elemeit Osszeadjuk, akkor paros szamot kapunk!

. Legyen a = 50700 és b = 111384. Végezziik el a két szam primtényezos felbontasat, majd ezen kanonikus
alakok segitségével szamitsuk ki a legnagyobb ko6zos osztdt, a legkisebb kozos t6bbszordst, és mondjuk meg
azt is, hogy hany olyan szdm van, amely osztdja a és b koziil legalabb az egyiknek!

. Bizonyitsuk be, hogy a paratlan négyzetszamok

(a) néggyel osztva 1 maradékot adnak!

(b) nyolccal osztva 1 maradékot adnak!

(a) Egy perzsa sahnak 100 felesége van, a bortonében is épp 100 rab sinylédik, 1-t8l 100-ig szdmozott
cellakban. A bortoncellak zarjai “kétéllastuak”: ha egyet forditanak rajtuk, a bezart ajté kinyilik, a
nyitott ajté bezarddik. A sah sziiletésnapjdn a 100 feleség végigvonul a borténon és a zarakkal jatszanak.
Az elsé feleség minden zaron egyet fordit, a méasodik feleség minden masodik ajté zarjan egyet fordit,

stb., a k-adik feleség minden k-adik ajté zarjan egyet fordit, egészen a 100. feleségig. Végiil azok a
rabok, akiknek az ajtaja nyitva van, kiszabadulnak. Milyen sorszamu cellakban laknak a szerencsések?

(b) A sah kovetkez§ sziiletésnapjan a feleségek megint rosszalkodnak. Most az elsd feleség minden zdron
egyet fordit, a mésodik feleség minden masodik ajté zarjan kettot fordit, sth., a k-adik feleség minden
k-adik ajté zarjan k-t fordit, egészen a 100. feleségig. Most milyen sorszamu celldk lakéi szabadulnak?

. Melyek azok a pozitiv p primszamok, melyre

(a) p+10 és p+ 14 is prim,
(b) p% + 2 is prim,
(c) p?+4 és p* + 6 is prim?

. Bizonyitsd be, hogy a szomszédos Fibonacci-szdmok relativ primek! De vajon mennyi a masodszomszédos
Fibonacci-szamok legnagyobb ko6zos osztdja?

. Hatdrozzuk meg az Osszes olyan pozitiv egészt, amelyekre teljesiil, hogy a (pozitiv) osztéik szdma 8, és a
(pozitiv) osztbik Osszege paratlan szdm!



