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6. gyakorlat
Matrix inverze, rangja

1. Dontsiik el, hogy létezik-e inverze az aldbbi A matrixnak, ha igen, akkor szamitsuk ki A inverzét!
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2. Igaz-e, hogy ha az n X n-es méretli A és B matrixoknak létezik inverze, akkor AB-nek is létezik? Hogyan
szamithaté ki a széban forgé (AB)~! métrix A=t és B! segitségével?

3. Igaz-e, hogy ha A, B és C' n X n-es matrixok, A # 0, valamint AB = AC, akkor B = C?

4. Szémitsd ki az aldbbi métrixok rangjdt! (A (c) és (d) részben a ¢ valds paraméter fiiggvényében.)
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5. A c¢ valés paraméter milyen esetén lesz az aldbbi métrix rangja minimalis?
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6. Az n x n-es A métrixra A2 = 0. Lehet-e A rangja n?

7. Tegyiik fel, hogy az A mdtrix minden sora szémtani sorozat. (Vagyis barmelyik sor elemein balrdl jobbra
végighaladva egy-egy szdmtani sorozat tagjait kapjuk.) Bizony{tsuk be, hogy r(A) < 2 (ahol r a métrix rangjét
jeloli).

8. Legyen A egy 6 x 5-0s valds métrix. Melyek igazak az aldbbi allitdsok koziil?

a) Ha az elsé hdrom sor linedrisan Gsszefiiggd, akkor a bal fels§ 3 x 3-as aldeterminéns 0.
b) Ha a bal fels6 3 x 3-as aldetermindns 0, akkor az els6 hérom sor linedrisan sszefiiggé.
c¢) Ha az els6 hdrom és az utolsé harom oszlop is linedrisan Gsszefiiggd, akkor a r(A) < 3.

d) Ha az els6 két és az utolsé két oszlop is linedrisan Gsszefiiggd, akkor a r(A) < 3.

Gondolkodtaté feladatok:

9. Legyen A és B n x m-es métrix. Bizonyitsuk be, hogy r(A + B) < r(A4) 4+ r(B) (ahol r-rel a matrixok rangjit
jelbltiik).

10. Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges (de egymadssal Osszeszorozhat$) A és B métrixra r(AB) < min{r(A),r(B)}.

11. Legyen A tetszlleges m X n-es métrix, B pedig olyan n X n-es métrix, melyre det(B) = 0. Bizonyitsuk be, hogy
r(AB) < n.



